FUNCIONS CONTÍNUES I DERIVABLES

1.- Estudia la continuïtat de la funció:
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2.- Donada la funció:
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    Estudia la continuïtat segons el valor de a.

3.- Donada la funció:
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Determina els valors de a i b perquè f sigui contínua i f(2)=3.

4.- Donada la funció 
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a) Representa la funció

b) Es compleix el teorema de Bolzano en l´interval [-1,1]?

5.- Per mitjà del teorema de Bolzano, demostra que l´equació x3 +x – 5 = 0  té almenys una solució x= a de manera que  1<a<2.

6.- Calcula els valors de f(x) = x7 + 3x + 3  a x = 0 i x = -1. Pots determinar si la gràfica de la funció talla l´eix de les abcisses en algun punt entre –1 i 0? Troba aquest punt amb una aproximació fins a les  centèsimes.

7.- Donada la funció definida per f(x) = x3 + x2 - cos
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x      demostra que hi ha un valor x = a positiu i menor que 2 que verifica que f(a) = 3. Busca aquest valor amb una aproximació d´una dècima.

8.- La funció f(x) = sinx , compleix les condicions del teorema de Weierstrass  en l´interval [0,2
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]? En cas positiu, quin és el màxim i quin és el mínim?

9.- Verifica si la funció f(x) = tgx té màxim i mínim en l´interval 
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10.- Representa gràficament la funció:
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     És contínua en x=0?  I derivable?

11.- La funció 
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 EMBED Equation.3  [image: image10.wmf]és, en realitat, una funció definida a trossos:
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La gràfica de la funció es pot obtenir fàcilment a partir de la gràfica de la funció g(x) = x2 – 6x + 8. Dibuixa les gràfiques de les dues funcions. Estudia la continuïtat i la derivabilitat de la funció f(x) en x=2 i en x=4.

12.-Si la funció f(x) està definida mitjançant:
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Calcula a i b perquè f sigui contínua

Calcula a i b perquè f sigui derivable

13.- La funció 
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 verifica el teorema de Rolle en l´interval [0,3]?

14.- Calcula un punt de l´interval [1,3] en que la tangent a la corba f(x) = x3 – x2 + 2 sigui paral·lela a la recta determinada pels punts A=(1,2) i B=(3,20)? Quin teorema garanteix que aquest punt existeix?

15.- Es pot aplicar el teorema de Lagrange a la funció f(x) = 4x2 – 5x + 6 a [0,2]? Si es pot, busca el punt mitjà corresponent.

16.- Tenim una funció 
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. A partir del teorema del valor mitjà de Lagrange, què es pot dir sobre el creixement o decreixement d´aquesta funció?

17.- Demostra que l´equació 2x3 – 6x + 1 = 0 té una única solució real en l´interval (0,1).

18.- Calcula els límits següents:
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19.- Demostra que la funció f(x) =
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 és decreixent en tot el seu domini.

20.- Comprova que el punt c = 5/2  és el punt on es verifica el teorema de Cauchy per les funcions f(x)= 3x + 2   i  g(x) = x2 + 1  en l´interval [1,4].

21.- Troba els punts de la funció f(x) = x3 – 4x – 1  que verifiquen f´(x)= 0. Classifica´ls i expressa els intervals de monotonia i concavitat.

22.- Estudia la primera i la segona derivada de la funció f(x) = Ln (x2 + 1) per trobar possibles màxims i mínims o punts d´inflexió.

23.- Troba els extrems relatius i els punts d´inflexió de les funcions:
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