IES Pons d’Icart

MATEMATIQUES — 1R BAT D 12/XI11/2003
Final 1a. Avaluacié (0.540.75+0.75)+24+24+141.5+1.5

1. Simplifiqueu i racionalitzeu quan calgui (sense utilitzar els nombres decimals ni la calcu-
ladora):
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2. Donat el polinomi p(z) = 323 — 422 — 76z — 48,
a) Trobeu les seves arrels i la seva descomposici6 factorial.

b) Resoleu la inequacié p(z) < 0, amb I'ajut dels grafics de rectes i/o paraboles.

Apliquem la regla de Ruffini, per trobar una arrel i els primers factors.

Una arrel del polinomi és x = —4. En resulta la des-
3 —4 —76 —48 composicié
—4 —12 64 48

13 —16 —12 0

p(z) = (v +4)(32% — 162 — 12).

Per descompondre el segon factor, cerquem les seves arrels:

C 8+64+36 8+10
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Consegilientment, tenim Arrels: —4, ~3 61 1 [px)=(zx+4)(z—6)3x+2)|.
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= 327 — 160 — 12 = 3(z — 6) (x—Fg)




b) Presentem l'estudi del signe mitjancant I'estudi dels dos factors per separat:

r+1 376212
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D’aqui en resulta

p(z) < 0= |z €] —oo,—4[U] —2,6[

I’afirmacié que es proposa:

a) a" + a™ és multiple de z + a.

o

™ + a" és miultiple de z — a.

)
c) x" —a" és multiple de z + a.
)

(o}

2™ — a™ és miultiple de z — a.

3. Sigui a # 0. Cerqueu raonadament, en cada cas, els valors de n € N per als quals és certa

Aplicarem, en cadascun dels apartats, el teorema del residu. Esbrinarem si el valor del residu

de les respectives divisions és o no ¢és igual a zero.

a" 4+ a" =2a" #0, sin és parell
_ n n__ (_,\n n __ )
a)x— a=—>2T +a ( a) +a { _an+an:O’ si n és senar.

Per tant, x + a és divisor de 2™ + a™ per a qualsevol n senar.
b)r=a=2"+d"=a"+a" =2a"#0, Vn.
Per tant, no existeix cap valor de n per al qual z — a sigui divisor de z" + a™.

n n . 7
a'—a" =0 si n és parell

c)r=—-a=2"—a"=(—a)"—d" = n n i . p
—a" —a" = —2a" #0, sin éssenar.

Per tant, x + a és divisor de 2™ — a™ per a qualsevol n parell.

d)r=a=2"—-a"=a"—a" =0, Vn.
Per tant, x — a és divisor de 2™ — a" per a qualsevol valor de n.

4. Simplifiquen I is A &
. Simplifiqueu I'expressié — :
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5. Esbrineu si existeix algun terme de grau zero en el desenvolupament del binomi

28
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x
En cas afirmatiu, digueu el lloc que ocupa i quin és el seu valor numeric.

Un terme qualsevol, que ocupi el lloc k + 1, del desenvolupament s’escriu

28\ gvos—k [ 1 ‘ 28\ s6—ok—sk
56 — Tk = 0, la qual equival a

Si imposem que sigui de grau zero, obtenim la condicid

k= 5—76 = 8. Conclusié:
28
< ) . El seu

Existeix un terme de grau zero. Aquest és el que ocupa el lloc nove,

valor numeric és 58]
1

6. Considereu la progressié geometrica a, d’infinit nombre de termes tal que az = 16

12
ag = o7 Trobeu els dos primers termes i la suma de tots els seus termes.
as = 16 ag B 27 23 2
3_ 26 _2r _ 2 _ 2 - =
M8 (T T T et 3Ty
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Llavors,
: 16 2 36 36
== 2 —36—a,=36--=24, i §=—"0—""=108

CL1:36, (12:24, S =108|.

Conclusié:




