IES Pons d’Icart

MATEMATIQUES — 1R BAT 09/05/2011
Geometria analitica i funcions 50420+ (15+10)+(154+10+10+10)
1. Considereu el A(1,3) i larecta r:x — 2y —2 = 0. Trobeu:

a) L’equacié explicita de la recta que passa per A i és perpendicular a r.

b) La distancia de A a 7.

¢) L’equacié canonica de la recta que passa per A i és paral-lela a r.

d) L’angle que forma la recta r amb la recta y = x.

e) L’equacié general de la circumferencia de centre A que és tangent a r.

a) Les rectes perpendiculars a r tenen la direccié del vector ¥(1, —2) amb coordenades iguals
als coeficients de x i y en aquesta recta. Per tant I’equacié que busquem és
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c¢) En ser parallela a r sera del tipus x — 2y + k = 0. Imposem que passi pel punt A(1, 3):

b) d(A,r) =

ERa|
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d) Observem que el vector director de y = z és (1,1) i el de la recta r és (2,1). Llavors, 'angle
(1LD-(21)

sera,
3
= arccos | — | =|18°26'5.82"|.
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e) Si és tangent a la recta r el seu radi és igual a la distancia del punt A a la recta r. Llavors,
I’equacié és

Q= arccos

(z -1+ (y—3)*= i 2:@:> x2+y2—2x—6y+1:0.
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2. Considereu els punts P(z,y) del pla que satisfan ’equacié
2522 + 169y* = 4225.

Raoneu quina corba conica descriuen, trobeu les coordenades dels seus focus, les longituds
dels seus eixos i escriviu la propietat metrica que caracteritza els seus punts.

A partir de les equivalencies

2522 169> 2?2 y?
2522 + 169y° = 4225 «—— =l —+Z =1
v”+ 109 1225 T 4225 132 T b

podem dir que els punts P(z,y) descriuen una el-lipse d’eixos 2a = 26 i 2b = 10.
Enser ¢ = Va2 — b2 = /169 — 25 = /144 = 12, té els focus en els punts F;(—12,0), F5(12,0).

La propietat metrica que caracteritza els seus punts P és que

d(P,F\) + d(P,Fy) =213 = 26.



3. Donada la funcié f(z) = 5z —2? trobeu,
a) La funci6 derivada f’(x) mitjancant la definici en llenguatge de limits.

b) L’equacié de la recta tangent al grafic de f(z) en el punt d’abscissa z = 2 i representeu
graficament la funcié f(z) i aquesta recta tangent.
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b) Observem que f(2) =10—-4=61i f'(2)=5—4=1. Per * '
tant, I’equacié buscada és:

Y= ()= F Qe —2) =y —6 =1 —2) = [y=2+1]

4. Considereu la funcié  f(z) = — — 1.
x

a) Trobeu la funci6 derivada f’(z) mitjangant la definici6 en llenguatge de limits.

C

)
b) Estudieu el signe de f’(z) i la monotonia de f(z).
) Calculeu lim f(x), lim f(x)i lim f(x).
z—0 T—+00 T——00
)

d) Representeu f(x) graficament a partir de la informacié recollida en els apartats anteriors.
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b) La funci6 és derivable en tots els punts del seu domini i la derivada no s’anul-la mai. Per
tant, no hi ha extrems locals i

2
r>0= 2’ > 0= f'(r) = — — < 0= f decreix en (0, +00)
x
2
a:<0=>933<0:>f'(:17):——3 >0 = f creix en (—00,0)
x
) li L=ty 1 =[+00] li Loy 1=0-1=[—1]
o\ o2 —or o o T R\ T 400 - ‘
d) El grafic s'obté d’observar els resultats segiients:
1
e Elstallsambleix OX sén ——-1=0<+<=z = < ! 1
x —1.
e Elsresultats de 'estudi de la monotonia i la no existencia 1 1

d’extrems locals. N

e Els valors dels limits calculats. Y




