Generalitat de Catalunya Departament de Matematiques

Departament d’Ensenyament 1r BATX MA
Institut Jaume Balmes Logaritmes, complexos i successions
Nom i Coghoms: Grup: Data:

Nota molt important: S’han de veure tots els passos intermedis.

1) Solucioneu les seglents equacions:
a) 10g,,,,(15625) =6
b) 20=10*"°
c) La x positiva que verifica 'equacio 2logs (x) - log, (x+6) = 3log; (2)
(0,5-2+1=2 punts)
2) Sabentquea,Mi N T R =(0,+¥) completeu la formula segient i demostreuw-la:

g, (M) - g (L) =togy £

(0,75 punts)
3) Feu les seguents operacions amb nombres complexos:

a) 3- 2 - (7+i)(5- 3i) =

) 18(5- 3) _
14i
(2)°
C) Lﬁ = i expressa el resultat final en forma cartesiana i binomica
('%/510") '260"
d) 4-81=

(0,5-2+0,75+1=2,75 punts)
4)
a) Raoneu si aquestes successions sOn progressions aritmetiques (PA),
progressions geometriques (PG) o cap de les dues coses.
Cas de ser PA o PG identifiqueu-les completament donant el primer terme i la
diferencia o el primer terme i la rad segons correspongui en cada cas.

1a) - 25, 5,-1, =,..
5

oy 361215

2'4 68"
3a) 100,91,82,73,....
b) Doneu el terme general de les successions de I'apartat anterior.

(1,25+0,75=2 punts)
-10+14n
60n+5
a) Calculeu el terme que ocupa la posicié 20

b) El nombre -2 és de la successié? Cas afirmatiu quin lloc ocupa?
(0,25+0,5-=0,75 punts)

5) Donada la successio de terme general a, =

. o . & =48 U
6) Donada la progressio geometrica que verifica Y

16 a, = 20}
a) Calculeu el primer terme (&) i larad (r)

b) Calculeu, si és possible, la suma del infinits termes de la successio.
(0,75+1=1,75 punts)
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Nom i Cognoms: Grup: Data:

Nota molt important: S’han de veure tots els passos intermedis.
1) Solucioneu les seglents equacions:

a) log,,,,(15625) =6
b) 20 =10>"°
c) La x positiva que verifica I'equacio 2log; (X) - log (x+6) = 3log, (2)

(0,5-2+1=2 punts)
a)

l0g,,., (15625) =6 (2x+ 2)° =15625p 2x+ 2=%/15625

agafem només la soluci6 positiva de I'arrel d’'index 6 ja que (2x+2) és la base d’un
logaritme i per tant sempre sera positiu

0,,., (15625) =6P (2x+ 2)° =15625P 2x+ 2=4/15625

b 2x+2=85 b 2x+2=5b 2x=3b x=o
b)
20=10""° b log(20) =log(10™°) P log(20) = (3x- 5)log(10) P l0g(20) = (3x- 5 P

P log(20)+5=3xpP x=

Iog(230) +5_ 21

c)

2l0g, (X) - logs (x+6) =3log; (2) P logs (x?) - log (x+6) =log, (2°) b Iogsg 66 logs (2°) P

a
2
p )iG:SD X* =8(x+6) b ¥ =8x+48p X - 8x- 48=0b XZWD
b x= 8+«/25 _8+16 1 =24/2=12 val
- —1

2 ,:-8/2—-4 no val
IR

2) Sabentque a,MiN = (0,+¥) completeu la férmula segient i demostreu-la:

log, (M) - Iog[| (D): Iogljg%g

(0,75 punts)
Els nombres a, Mi N han de ser nombres reals i positius, ja que estan dins d’un

logaritme. | la propietat a completar és :

M 5
log, (M) - IogH() =Iog];| 8“%
Demostracio

ComM,Nial R = (0,+¥) podem assegurar que existeixen nombres reals i positius
m i n tals que

M=a"; N=a"bp
log, (M) =log, (&™) =m;
log, (N)=|Oga(a“)=n;

m
log, g Iogag :Ioga(am'”) =m-n;
o | per tant substituint a la formula

log, (M) - IogH()—IogElgMEU m- n=m- n Cosaque és certa.



3) Feu les seguents operacions amb nombres complexos:
a) 3- 2i - (7+i){5- 3i) =
18(5- 3) _
140
o (20)’
({20 2
d) 4-81=

b)

= i expressa el resultat final en forma cartesiana i binomica

(0,5-2+0,75+1=2,75 punts)
a)
3- 2i - (7+i){5- 3)=3- 2i- (35- 21§ +5i - 3*)=3- 2i- (35- 16i - 3(- 1)) =
=3- 2i- (35- 16i +3) =3- 2i- 38+16i = - 35+14i

b)

18(5- 3i) _18(5- 3) i _90i- 54i* _54+90i _ 2(27+45) _-27- 45
14 14 i 142 -14 -1 7

O també

18(5- 3i) _18(5-3) _90-54i _ 90 54\ _45i 27 _45 27
W 14 140 1401 7d 7 -1 7

<45 -27 _-27- 45

77

c)

(2o) | e e 16 16w,

(3/5100)6'2600 (3/5)66100-2600 226-100'260D Ao 2600 Blop0

| ara si el passem a forma cartesiana és
&1
(2005(60%) 25in(60°) = g2, 2£-— (1+3)

i en forma bindomica 1+|\/_

d)
3

45°

i

i =3
m _M - Il 45 +90° 350

i =

f

Bysos2.000 = o250

3 s0r3.000 = Sap0



4)
a) Raoneu si aquestes successions soOn progressions aritmétiques (PA),
progressions geometriques (PG) o cap de les dues coses.
Cas de ser PA o PG identifiqueu-les completament donant el primer terme i la
diferéncia o el primer terme i la rad segons correspongu en cada cas.

1a) -25, 5, -1, =,
5

2y 361215

2'4 68"
3a) 100,91,82,73,....
b) Doneu el terme general de les successions de I'apartat anterior.

(1,25+0,75=2 punts)

LalaésPGdea =-25i r:-—ljaque izi232_—1iel seu terme general és
5 a & & 3
e 1y
:'25' S
e
A i i &1 31& i - 1 - 1 -
La 2ano és PG ni PA ja que ,nitampoc &, - &, * a; - @, * @, - a; , malgrat tot
aq &

podem veure que el denominador és la successio de nombre parells, pero el
numerador, per poc, no és la successio de multiples de 3. Aixi doncs no resulta facil
;9
trobar le terme general a, =%
n
La3aésunaPAdea =100i d=-9jaquea,- a =a,-a,=a,-a, =-9iel seu terme

general és a, =100+ (n- 1)-(-9) =100- 9n+9=109- 9n

-10+14n
60n+5

a) Calculeu el terme que ocupa la posicié 20

b) EI nombre -2 és de la successié? Cas afirmatiu quin lloc ocupa?
(0,25+0,5-=0,75 punts)

5) Donada la successi6 de terme general a, =

a)
_-10+14-20 _ 270 _ 4
%0 = 60.2045 1205 241
b) Hem de mirar si existeix un n (hombre natural que es correspongui a una posicio)
tal que a, =-2

_;8;1?:-2!3 -10+14n=-2-(60n+5)P -10+14n=-120n- 10P 134n=0P n=0
n+

Perd com el lloc n=0 no és una posicié podem dir que el nombre—2 NO és de la
successio




- " . & =4a U
6) Donada la progressio geometrica que verifica vV
16 a, = 20}

a) Calculeu el primer terme (&) i larad (r)

b) Calculeu, si és possible, la suma del infinits termes de la successio.
(0,75+1=1,75 punts)

a)

| A T
o, =48 0 WR=4R L Lmr ?b 4 yp 4
b)

Si que és possible calcular la suma del infinits termes de la successid, ja que és una
progressié geometrica amb unarad de valor absolut menor que 1.

_a _20 _20_.,.4_80

=1 == -""=920—-—==

> 1-r .1 3 3 3
4



