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Generalitat de Catalunya

Departament d’Ensenyament Departament de Matematiques

Institut Jaume Balmes MA - 2n de Batx
Funcions i limits

Nom: Grup:

1.- Trobeu totes les solucions de les equacions seglents:

a) 4tan (5x) = 16

+
by 20- 3**2 =100
(1 punt)
2.- Defineix la funcio y= arctan(x), dibuixa la seva grafica, indica quin és el seu domini, el seu

recorregut i si té asimptotes indica quines son.
(1,25 punts)

3.- Alavista de la grafica de la funci6 y=f(x) trobeu:

a) Domini (f) =
(] 4
b) Recorregut (f)=
c) lesimatges del -6,
-4, -3, 0i 1
i 3 "+ |d) Les antiimatges del
—1,+1,4i5
-3
lim f (x)= lim f (x)= lim f (x)= lim f (x)=
e) lim f(x) lim £ (x) lim () lim f (x)
lim f (x)= lim f (x)=
lim f (x) lim f (x)

f)  On la funci6 és continua.

g) Indica en els punts on Y = f(x) no és continua, el tipus de discontinuitat de cada cas i les
asimptotes que presenta.

(0,25 -3+ 0,4 +0,6 +0,25 +0,5 = 2,5 punts)

4.- Calcula els limits seguents:

)“mx3—7x—6 by lim é3x3+x2+2x4+x3l] o IImé 3 u
o S -
@3x2- 2x-3 @& x3+x  4Ax*- 108 @+ Pog(x?) M
8
) 3+ 2
d) ITim % oX O o Iim (\/x - 2% \/X4+8X2)f) lim H
x®1 84X+1ﬂ X® +¥ x® -¥ X In(x )

(1+0,75-2+1-2+0,75= 5,25 punts)
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Jaume Balmes Funcions i limits

Nom: Grup:

1.- Trobeu totes les solucions de les equacions seglents:

a) 4tan (5x) =16

tan(5x) =4 P 5x =arctan(4)+k-180° " ki z b
arctan(4) + k -180°

b x= " kT Zb
5
. 0 - -
b xzarCta”(‘Z*leO k1 Zb x=1519+k 36° " ki Z

0 x =0,27rad + k-5p rad "k1 Z

by 20- 3°**2 =100

20. 3*2=100p 3>*2=5p In(35x+2) =In(5) b

b (5x +2)In(3) =In(5) b 5x +2= ) p 5, = INO).

In(3) In(3)
=G 2_ 41070
5In(3) 5 ’

(1 punt)
Defineix la funcié y= arctan(x), dibuixa la seva grafica, indica quin és el seu domini, el seu
recorregut i si té asimptotes indica quines son.
(1,25 punts)
Es la funcié inversa de la funcié y=tan(x) considerada amb domini = (-90°, 90°) =

P
—rad —rad =
&2 p

Per dibuixar Ia grafica de la funcié inversa de Y=tan(x) només cal recordar la grafica de la
tangent en el domini anterior



217 |
32 |
e
-!311."2 I inl I1'r."F'_ I1'r
yEx .~"
s -3z |
) = thnix)
-217 |
i fer la seva simetria respecte la recta Y=X
Aixi doncs, la grafica de la funcié Y=arctan(x) és la seglient
_____________________________________ Tl el sl gl el e
a
I? IB |5 |4 IB I2 I'I [u] I‘I I2 IEI I4 I5 IB IT-'
atan(x)
..................................... THZ L s el o+ e e e o e e o s e e
. e p P 0 )
Domini = R, Recorregut = (-90°, 90°) = 7 rad,E rad —~ i té dues asimptotes
/)

per X® -¥larectaY =-p/2iperper X® +¥ larectaY =p /2



3.-

A la vista de la grafica de la funcio y=f(x) trobeu:

h) Domini (f) =

: . =[-6,00E (0,+¥ )
i) Recorregut (f)=
=(-1,+ ¥)

i) lesimatges del — 6,
-4,—3,0i1
f(-6)= 0; f(-4)=2, {(-3)=4;

$1(0): f(1)=1

k) Les antiimatges del

-6 s T e .2 To i T3 Ta "4 _1, +1,4|5
V g Anti (=1) no hi ha
| Anti (1)= {-5, -2,5, 1}
Anti (4) ={ -3, 0,2}
Anti (5) = 0,1
) lim f (x)= 2 lim f (x)= 1 lim f (x)= -1 lim f(x)=2
. _ . At
l(lgr(r)]f(x)— +¥ lim f (x)= 0

m) On la funci6 és continua.

f(x) és continua " X1 (- 6,-4) E (-4,-3)E (- 30) E (0,+¥),

n) Indica en els punts on Y = f(x) no és continua, el tipus de discontinuitat de cada cas i les
asimptotes que presenta.

En X=-4té una discontinuitat de salt

En X= -3 té una discontinuitat evitable

En X = 0 té una discontinuitat asimptotica per la dreta.

La recta X=0 és asimptota per la dreta i la recta Y=0 és asimptota quan X ® +¥
(0,25 -3+ 0,4 +0,6 +0,25 +0,5 = 2,5 punts)

Calcula els limits segients:
. X*-T7x-6
x®3x° - 2X - 3
. X3-T7x-6_0_ . (x-3)-(X*+3x+2) _,. (X*+3x+2) _20 _
lim————=—=lim =lim——=—=
@3 x°-2x-3 0 @3 (x- 3 (x+] @3 (Xx+1) 4

.63+ x? 2x+x3u
b) Iim & + ’

® & 2x3+x  4x*-10¢

im §3x3+x2+2x4+x3l)_ II,m§3x3 +2x“l:J_ 3,2_4
@ &2 +x  ax'-10f e g2 4x'y 2 4



. e 3 U +¥
lim a 1= perd com l'ordre de I'infinit del numerador és major que el de
x® +¥ §| 2\ U +¥
gog(x)
lim eéisx l\J—+¥
. . _ X® +¥ élOg(XZ)H
I'infinit del denominador podem dir que
8
. & 5X Ot
d) lim -
©1 &4x+1g
8
. 285X o<1
li = =2 b aixidoncs anem afabricar el nimero e
©1 &4X+1g
8 8 8
, @ 5X o1, SX o1, 5X- 4x- 1o+t
li = =lim A+ -1- =] - =
©1 G4x+1lyg  ©1 & Ax+1l g el &  4x+1 g
8 x-1
4x+1 8 x1 é AXHL -1 axel
po o) Ox1 x-1 4x+1 @ ox1 -~
. . u .28 0
g 1 = & = - lim e
=lim &1+ = =lim 1+ = u = X®184X+1g=98/5
w1 & Ax+1T il 4x+17 0
. . U
e Xx-1g € X-1lg
e 9]

e) I(érr; (\/x“— 2X° - \/x4+8x2)¥ - ¥
(\/x“- 2%? +\/x4+8x2)
(«/x“- 2%? +\/x4+8x2)

(\/ x* - 2% )2 - (\/ x* +8x° )2 - 1052

lim (\/x“- 2X° - \/x4+8x2)

X® +¥

= lim = lim =
x® +¥ (\/x“- 2x° +\/x4+8x2) o (\/FM/F)
2
= lim 10x =|im-5=-5

®+¥ ¥ X® +¥



. 3x3+14x2
[im

x® -¥ 37 - In(x?)

Aqui primer fem el canvi de variable de x per — x per tal que els limit sigui de X® +¥

f)

3 C+14x® L -3 +14x® . -3 +14x® . -3¢
5 - M ————== M — = [im TZO
x® -¥ 3™ _n(x?) x@+¥ 3 - n(x?) x@ +¥ 3'x x® +¥ 3%
| posteriorment:
O al denominador utilitzem que Ordre(exponencial)> Ordre (logaritme)
a al numerador ens quedem amb el monomi de major grau
i finalment
0 que Ordre (potéencia)<Ordre (exponencial)

(1+0,75-2+1-2+0,75= 5,25 punts)



