Generalitat de Catalunya Departament de Matematiques
Departament d’Educacio 2n BATX MA
Institut Jaume Balmes Aplicacions de les derivades Il

i calcul de primitives immediates

Nom i Coghoms: Grup: Data:

1)

2)

3) Trobeu les asimptotes de la funcio y =

Calculeu els limits seguents:

a) lim x** =
X® +¥
2X
. e +3x-1
b) Iim —— 22 ~=
x® 0 - Bx

(1,5+1=2,5 punts)
D'una funci6 y=f(x) de la qual sabem:
- Domini f= R - {0} on és continua i derivable
- Té simetria senar (és a dir, és simetrica respecte I'origen)

- limf(x)=-¥ ; limf(x)=+¥ ; lim mz ; lim f(x)- x =0
X® 0 x® 0* X® ¥  y X® +¥

- f'(X)=0 només per x =+ 2,iamésf(-\/§)=-x/§ [ f(ﬁ)=«/§

- £ (x)>0 " xI (-¥,-42)E (/2 #¥) en els altres valors f ' (x)<0

- " (x)=0 només per x = +24/3, i a més f ( 2\/5) =-328 i f(2«/§) =328
- £ ()>0 " xT (-¥,- 2/3)E (0,24/3) en els altres valors f " (x)<0

Fes la taula resum per recollir tota aquesta informacio i contesta
a) Té asimptotes? cas afirmatiu quines sén?

b) Indica el seu creixement, decreixement, maxims i minims locals
c) Estudia la seva curvatura

d) Dibuixa la grafica de la funcié.

(2 punts)

e*-1
(2,5 punts)

4) Calculeu:

a) +—dx =

SSES
%

. Xxdx
b) O———=°=
(x*+3)
c) gan(4x)dx =
d) (\j(_e—3x2+2009dx —
e) ¢pin(5x)-cos(5x)dx =

2

X
N =—dx =
N1- 8x°

(3 punts)
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1) Calculeu els limits seglents:

a) lim x**=

X® +¥
Es una indeterminacié del tipus ¥°. Aplicarem logaritme al limit per tal de
convertir-la en una altra indeterminacié que sigui possible transformar-la en

alguna cosa on es pugui aplicar I'HOpital.

L=lim ™ b In(L)=In(1im %) =1im In(¢")= lim Zinx= Jim 2=

X® +¥ X® +¥ X® +¥ X®+¥ X X® +¥ X ¥
indeterminacio a la qual li podem aplicar I'H6pital

5L
(L) = tim 270 _jim X = jim 222 —0" b In(L)=0p L=e"=1
X® +¥ X x®+ 1 ®+¥ X +¥
2X

. e +3x-1
b) lim ———— =

x® 0 - Bx

Es una indeterminacio del tipus gi per tant podem aplicar I'H6pital

. e +3x-1 . 2*+3 2€°+3 2+3
lim ———— =1|im = = =
x® 0 -5X x® 0 _5 _5 _5

-1

(1,5+1=2,5 punts)
2) D'una funcio y=f(x) de la qual sabem:
- Domini f= R - {0} on és continua i derivable
- Té simetria senar (és a dir, és simetrica respecte |'origen)
f(x) _

© lmi)=-¥ im0 =+¥ ; fim =2 =1 fim 1) x =0

- f'(x):Onomésperx:i«/i,iamésf(-\/i)LxE [ f(\/z)=«/§

- £ (x)>0 " xI (-¥,-42)E (/2 #¥) en els altres valors f ' (x)<0

- " (x)=0 només per x = +24/3, iamés f ( 2\/5) =-328 i f(2\/§) =328
- £ ()>0 " xT (-¥,- 2/3)E (0,24/3) en els altres valors f " (x)<0

Fes la taula resum per recollir tota aquesta informacio i contesta

X _2,\/§ _‘\/E 0 JE 2,\/—:
Pl Pl

F0 | /73281 2 2 [N EINNNY 2 | A7 328

f*(x) tAEA A O | ———- $ -————1 0 ¥+t

f* ) [+++] 0 [ ——————- /g = 0 [——=




a) Té asimptotes? cas afirmatiu quines sén?

Si x=0 és una asimptota vertical i la grafica de la funcid per I'esquerra va cap a
- ¥ iperladretacapa +¥

A més larecta Y=X és una asimptota inclinada tant per x ® +¥ comper X ® -¥
b) Indica el seu creixement, decreixement, maxims i minims locals

Creix " xT (-¥,-+/2)E /2 +¥)

Decreix " x1 (-+/2,0)E (0,4/2)

Té un maxim local en (-ﬁ,-ﬁ)i un minim local en (\/E,\/E)
c) Estudia la seva curvatura

Concava " x1 (-¥,- 243)E (0,2//3)

Convexa" xT (-24/3,0) E (24/3,+¥)

Punts d'inflexié en (2\/3 3.28) i en (2\/5,3.28)

d) Dibuixa la grafica de la funcio.

Comentari extra

Si voleu saber quina és la
formula d'aquesta funcié us la
puc dir.
Es la funcio

1 2 x*-x*+2
fx)=X- =+5="1—5—%

X X X

i si calculeu les derivades son:
1 23)([ x*+x2-

) =1+ - -
o _-2X 64)8{_-2x +24
x/‘(3 x A% x*

LR I o gy 3 JI@anilla... @Panellde...l e




(2 punts)

3) Trobeu les asimptotes de la funcié y = — 1
e -

Mirem quan el denominador s'anulla €*-1=0P e* =1P X =Qaixi
doncs sembla que per x=0 poc haver una asimptota vertical, mirem els limits

laterals:
1 1 1
lim ===
o e -1 I-1 O
1 1 1
lim =—_——=—=+¥ per tant si que és asimptota i per l'esquerra la

wo'g*-1 T-1 0
funcié se'nva cap a - ¥ i per ladreta cap a +¥

Ara mirem si hi ha asimptotes quan X ® +¥

lim ! —i =0" b Y=0 és una asimptota horitzontal per x ® +¥

X® +¥ e -1 +¥
com hem trobat horitzontal ja no cal mirar les inclinades
Ara mirem si hi ha asimptotes quan X ® - ¥

lim ! :i =-1bP Y=-1 és una asimptota horitzontal per x ® -¥

@-¥e*-1 0-1
com hem trobat horitzontal ja no cal mirar les inclinades

xq

edu3ss.com

@E|*‘I‘* @Ql:l,|'$'-._!

nom walor definicid

-4




(2,5 punts)

4) Calculeu:
a) (‘)%+de =c‘)g+ x%dx =2-In|x|+gx% +k "kIR
X Afx X 3
xdx 1 5 1(X2+3)_4 1
b) §——==Zpx(x*+3) dx== = +k "kI R
(X2+3)5 2().2 ( ) 2 _4 8(X2+3)4
C) 6an(4x)dx-078m(4x) dx = 4S|n(4x)dx In|cos(4x)|+k "kT R
cos(x) -4 cos(x)
A - 3x2+2009 1 - 3x2+2009 -1 -3x2+2009 T
d oce dx:—606x-e dnge + Kk kl R
e)

.2
Cpin(5x)-cos(5x)dx :é@;in(@(). 5.cos(5x) dx = % sin’(5x) tKk= S|n1(()5x) K

"kT R
f)
~ dx = 0O 3‘/§X arCS|n(J§x )+k =
/ VBx?) 1- (vBx ) =Y
SJ%;farCSIn(J_X )+k —garcsm(«/_xsﬁk -Zz—farcsm(\/gx Y+k=
= %arcsin(\/gﬁ) +k "kI R

(3 punts)



