SOLUCIO DE L’EXAMEN DE CALCUL INTEGRAL

Exercici 1:
3 4
a) In x. _n X, 0
24\1/2
b)J. dx = —E-I—zx-(4—x2)—”2dx=—§-u+0=—5- 4-x24C
/4 2 2 1/2

c) Com t=sin?x, dt=2-sinx-cosx dx = sin(2x) dx i d’aqui que:
2 .2
[eS™ *-sin(2x).dx = Ietdt =eS"* 1 C

d) Per integracio per parts, tenim: f(x) =Inx, f'(x)=1/x
g' (x) =x?, g(x) =x%3, i daqui:
3 3 3 3 3
[ x-Inx.dx = *_Inx —jl-x—dx =X - [x2dx = Xnx- X c
3 x 3 3 3 3 9
eX
e) [ —5 ——.dx=tag(e*+1) +C

cos?(eX +1)
f) Resolent I'equacié x? - 5x + 6 = 0 obtenim les solucions x = 2 i x = 3, per tant:
. x+5 A N B _ A(x-3)+B(x-2) | dlonx + 5= A(x - 3) + B(x-2).
x?-5x+6 Xx-2 x-3 (X=2)(x-3)
Fentx =2, tenim A =-7. | fent x =3, tenim B = 8. D’aqui que:

X+5 _[ -7 8 e Iy
v dx= [T dxr [ “odx = Tinx -2+ 81nfx -3+ C

Exercici 2:

Resolent I'equacio x? - mx = 0, obtenim les solucions x = 0i x = m. Com ens demanen
I'area compresa pel grafic de la funcid, I'eix d'abscisses i la vertical x = 2m, el nostre

recinte peram > 0 és:
5 3 2 3 272
A=—Jm(x2—mx)dx+ m(xz—mx)dx=—x——£ X _ml -
0 m 3 2 3 2 .
3 3 3 3
= _ m__m_ -0+ 8m -2m 3 m__m_ :m3=8, donm=2. =
3 2 3 3 2

Exercici 3:
La recta tangent al grafic d'aquesta funcié en el punt d'abscissa x =-1és:y-0=2:(x + 1),
ésadiry=2x+2,jaquef(-1)=0if'(-1)=2
Per trobar els limits d'integracié cal resoldre I'equacié x® - x = 2x + 2.
Aquesta equacié té com a solucions x = 2i x = -1, per tant, I'area que
busquem és:

A= ~|A_21((2x+2)—(x3 —x)}ix =Jj(—x3 +3x +2)dx = l:_T+T+2X

1 3

=(-4+6+4)- (_Z E_ZJ

=27 2
4

Exercici 4:

V= nj )2dx = nj(x 1)dx = n{%—xf=1T[(2?5—5j—(%—1ﬂ=8ﬂ u?
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