SOLUCIO DE L’EXAMEN GLOBAL D’ANALISI

QUESTIO 1:
a) Continuitat en x = 0:
1.f0)=e’ =1
2. lim e =% =1
x—0"
lim (2x+1) =1, per tant és continua en x = 0 per a qualsevol valor de k.
x—0™

ek si x<0
2 si x20
Perqué aquesta funcié sigui derivable en x =0, k = 2.

b) Com f(x) = { , tenim que f(0) = e%k =k ique f(0*) = 2.

QUESTIO 2:

gon _ F(3x+4)—x3 4
De f ‘(x) = =
°f ) (3x +4)? (3x + 4)?

x=-2 i x=-2/3. Pertant, els punts sén (-2/3,-1/3) i (-2,1).

=1, obtenim que 4 = (3x + 4)? i, d’aqui les solucions

QUESTIO 3:
De F(x) = Jx- x2 —1dx = 1-jzx-(x2 _)2gx =
2

F(2) = 0, tenim que %-\/(22 ~1)® +C =0, ésadir: C= —%-\/2_ - 3.

La funcié primitiva és: F(x) = %-\/(x2 —1)% —/3.
QUESTIO 4:
Resolent 'equacié mx = mx? , tenim que x =0 i x = 1. Com I'area compresa és:
1
1 2 3
A= I (mx —mx2)dx = | X _MX2 1 M_My o_M_3
0 2 3 2 3 6
d’aqui obtenim que m = 18.
QUESTIO 5:
JqT 3SINX_ 4y = 3. [arctag(cos x)[5 = -3- [arctag(cos Tr) — arctag(cos 0)] =-3- [—E —E} _3m
0 1+cog x 4 4] 2
PROBLEMA 1:

a) Punts de tall als eixos de coordenades:
Eix d’'ordenades: com f(0) =0, (0,0) és el punt de tall a I'eix QY.

2 —
Eix d’abscisses: f(x) = X7 = 2x

= 0. Aquesta equacio té dues solucions, x =0 i x = 2,
2x° +1

d’aqui que (0,0) i (2,0) siguin els punts de tall a I'eix OX.
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Com 2x?+ 1 =0, el domini és Df = R, en consequeéncia, no tenim assimptotes verticals.

x2—2x_1

Com lim > =5 tenim una assimptota horitzontal d’equacié y = %

X—=® 2% +1
No tenim assimptotes obligties, perqué aquesta funcio té assimptotes horitzontals.

(2x —2)-(2x2 +1) - (x* —2x)-4x _ 4x? +2x -2

b) f(x) = =0, i daqui 4x*+2x -2 =0,
(2x? +1)? (2x? +1)?
equacioé que té com a solucions x=-1 i x = % .
-2 _I:_ ] 1;’2
Comf‘(-2)>0, f(0)<0 i f‘(1)> 0, tenim que la funci6 creix en els intervals (- ,-1) i
1 . , 1
— ,+0) i decreix en (-1, —).
(2 o) ( > )
Tenim un maxim relatiu en el punt (-1,1) i un minim relatiu en el punt (% ,-%)
c) Grafic:
]
4 2 2 1 1 2 ___3——4—F
N
PROBLEMA 2:

Si indiquem per 10 - x la longitud MQ, el tro¢ restant sera x, i la longitud del segment
PMés:y =v25+ x?2 pel Teorema de Pitagores.

La funcié cost és: C =12-v25+x? +8(10-Xx)

De C'=12— ' _2x_8-0, tenim —X__ -2, i daqui 3x= 2425+ x2,

2+/25 + x? V25 + x2

equacié irracional que té com a solucio x = 2 J5 ~ 4,5 m.

Com C'(4) <0 i C'(5) > 0, tenim que el cost sera minim si el punt M es troba a 5,5 m
de Qia6,7mdeP.
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