GEOMETRIA

Vectors i rectes

Trobeu els vectors AB i CD essent A(3,4), B(7,2), C(-1,0) i D(3,-2). Sén

equipolents?
Determineu si els punt A(3,1), B(5,2) i C(1,0) estan alineats.

Calculeu el quart vertex del paral.lelogram ABCD: A(2,1), C(10,-1), D(7,-3).
(B(5,3))

A(4,-2), B(5,2), C(9,1) sbén vertexs d'un quadrat. Trobeu ['altre. (D(8,-3))
Busqueu el simetric de A respecte a M:

a) A(4,2), M(5,-1) (A'(6,-4)) b) A(3,2). M(0,4) (A'(-3,6))
Trobeu el punt mitja dels segments determinats pels seglients punts:

a) A(1/3)l B(5I10)I b) A(3I7)I B(_4I2)I C) C(_413)I D(914)

- Calculeu els punts que divideixen, en tantes parts com s'indica, els segments

determinats per:

8.

10.

11.

12.

13.

A(5,1), B(3,2), en 3 parts iguals ((13/3,4/3),(11/3,5/3))
A(-1,2), B(9,-2), en 4 parts iguals
M(-5,-2), N(0,8), en 5 parts iguals

El punt mitja d'un segment és M(2,-1) i un dels extrems, B(3,0). Calculeu-ne
laltre.  (A(1,-2))

Representeu graficament, escriviu les equacions parametriques i continua,

calculeu el pendent de les seglents rectes, i trobeu I'angle que fan amb l'eix X:
ri(x,y)=(1,2)+a(2,1) (26'5) s:(x,y)=(1,2)+b(2,3) ti(x,y)=(3,4)+c(2,1)

Escriviu les equacions vectorial, parameétriques i continua de la recta que passa

pel punt A(5,-4) i té de vector director v(-2,3).



14.

15.

16.

Escriviu I'equacié vectorial de la recta que passa per P(1,1) i té de pendent:

ajm=2 by m=-3 c)m=1/4

d)m = 3/5 e)m = -2/3 fim=20

Trobeu el pendent, escriviu I'equacid vectorial de la seglent recta i representeu-
x-3 y+lI

la graficament: —=——
9 -5 2

Escriviu les equacions vectorial, parameétriques i continua de la recta que passa

pels punts A(2,5), B(4,-1). Calculeu el seu pendent.

- Escriviu les equacions vectorial, parameétriques, continua, implicita i explicita, i feu la

representacié grafica de la recta:

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

gue passa per P(-3,2) i té de vector director (4,3) (y=(3/4)x+(17/4))
gue passa per A(0,1) i té de pendent 3 (y=3x+1)

X_ZZ =22 (7x+4y+6=0)
4x+3y-1=0 ((x,y)=(0,1/3)+a(3,-4))
que passa pels punts M(-3,5), N(4,2) (3x+7y-26=0)

gue passa per P(4,5) i és paral.lela a I'eix X
gue passa per (-1,3) i és paral.lela a l'eix Y

gue passa pel punt P(5,-3) i que és paral-lela a la bisectriu dels quadrants 1r i 3r.

Indiqueu tres punts d'aquesta recta

Digueu si els punts A(5,4) i B(7,9) pertanyen a la recta r:(x,y)=(2,5)+a(-3,1).
(Si, no)

Passa la recta r:3x+5y-1=0 pel punt C(2,-1)? I la recta s: (Xx,y)=(1,-4)+b(2,-
3)?

Calculeu I'equacio de la recta que passa pel punt A(2,1) i forma un angle de 120°

amb la part positiva de I'eix X.



28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

Trobeu I'equacio de les medianes del triangle de vertexs A(3,1), B(0,2) i C(1,-2).

Calculeu l'equaciéo de la recta que passa pel punt A(-2, 1/3) i té el mateix

pendent que la recta que passa pels punts P(2,1) i Q(3,4).

Escriviu I'equacio vectorial, implicita, explicita, trobeu I'angle que fan amb I'eix X,

i representeu graficament les seglients rectes:

x-2_y+2 Xl _y-3 e N
ree ; S - t: y=3 m: X=-5
n: y= 3x-5 0: 2x-5y+1=0 p: x=0 q: y=0

Escriviu I'equacié explicita de la recta que passa per A(-2,1) i forma una angle de
35° amb l'eix X. (y=0'7x+2'4)

Calculeu I'equacid de la recta que passa per la interseccié de les rectes r:2x-y-
1=0, s:3x+2y+4=0, i fa un angle de 45° amb l'eix X. Feu-ne la representacio
grafica. ((x,y)=((-2/7),(-11/7)+a(1,1))

Escriviu I'equacid vectorial i trobeu numericament i graficament I'angle que fan

amb l'eix X les seglients rectes:
r: y=2-x s: 5x-3y-2=0 (59'03) t: 7x+2y-1=0

Trobeu les equacions vectorial i explicita de la recta que passa pels punts A(-
1,3), B(2,4). Quin angle fa amb I'eix X? (y=(1/3)x+(10/3),18'43°)

Digueu si els seguents vectors sén paral.lels i comproveu-ho graficament:

a) u(-2,3), v(4,-6) b) w(1,5), t(2,6) c) r(1,-1),s(-5,5)
Estan alineats els segients punts? (utilitzeu dos metodes):

a) A(1,3), B(3,5), C(7,9) (Si) b) R(-3,1), S(4,2), T(5,5) (No)

Sabent que P, Q, R estan alineats, i que a+b=1, calcula aib: P(a,b), Q(a+1,b-
1), R(2a,3b). (a=2, b=-1)



38.

39.

40.

41.

42.

43.

44,

45.

Digueu si les seglients rectes son paral.leles (comproveu-ho graficament):

x-7 y+l1
cy)=(1-5)+U(25)s: —=——
a) iy = (- 2.9 - F =

2 4 1
b t:y=—x-2w:y=—x-—
)ty 3 Y 5 2

C) a:7x-2y+1=0, b:14x-4y+5=0

Escriviu I'equacié de la recta que passa pel punt indicat i és paral.lela a la recta

seglient (representeu el problema graficament):
a) A(5,-6), r: (x,y)=(1,-2)+a(3,4)

b) B(1,0) , s: y=2-5x

c) C(4,-1), t: 5x-4y+2=0 (dos métodes)

Calculeu l'area del triangle limitat per la recta §+§=I, I'eix d'abscisses i I'eix

d'ordenades.

y-3

Determineu els punts d'interseccio de la recta -——=0 amb els eixos

N | =

cartesians.

Donada la recta 5x + y -5 = 0,

a) trobeu la longitud dels segments que determina sobre els eixos
b) calculeu I'area de la regié del pla limitada per la recta i els eixos

Trobeu I'equacid de la recta que passa per la interseccié de les rectes r:2x+3y-

1=0is:5x-2y+2=0 i fa un angle de 63° amb l'eix Y.

Escriviu l'equacié de la recta que passa pel punt mitja del segment A(-2,6),
b(5,2) i és paral.lela a la recta r:5x-3y+2=0. (y=(5/3)x-3/2)

Trobeu els vertexs del triangle que té els costats sobre les rectes: r:2x+y-1=0,
Ss:x+2y+1=0, t:x-y-3=0. ((1,-1), (4/3,-5/3), (5/3,-4/3))



46.

47.

48.

49,

50.

51.

52.

53.

54.

Escriviu les equacions dels costats del triangle A(0,0), B(3,1), C(-2,5).
Trobeu el baricentre del triangle A(3,1), B(2,0), C(-1,3).

Calculeu el baricentre del triangle que té els costats sobre les rectes r:x+y+2=0,
3x+y-1=0, x-2y+1=0.

Trobeu el baricentre dels seglients triangles (dos metodes):
a) A(Zl_l)l B(4I3)I C(_llz)
b) A(213)I B(_llz)l C(lrl)

Calculeu el valor del parametre k en les rectes segients, de manera que

compleixin la condicié que s'assenyala en cada cas:

a) 3kx + 5y + k-2 = 0; la recta passa pel punt (-1,4)

b) 4x -ky - 7 = 0; la recta té pendent 3

c) kx-y=23k-6;larecta té d'abscissa a I'origen 5

d) kx + ky -9 = 0; la recta té d'ordenada a I'origen de -4

Trobeu el valor de a perque les rectes r:ax+y+1=0 i s:x+ay-1=0 siguin

paral.leles. (a=%1)

Calculeu a i b pergué les rectes r:x+2y-3=0 i s:ax+y-3b=0 siguin
a) paral.leles (a=1/2,b*1/2)

b) coincidents (a=b=1/2)

Trobeu a perque les rectes

r:(a-1)x+(a+1)y+a=0 [ s:(2a+2)x+(4a+10)y+(4a-2)=0 siguin
a) paral.leles (a=-3,a=2)
b) coincidents (impossible)

Trobeu a i b perque r:ax+by-1=0 i s:2x-3y+4=0 siguin paral.leles i r passi per
A(1,1). (a=-2, b=3)



- Digueu quins dels segilents quadrilaters sén paral.lelograms:

55.

56.

57.

58.

59.

60.

61.

62.

63.

65.

A(2,3), B(3,4), C(7,3), D(6,2) (Si)
M(412)/ N(4I-3)I P('2/'4)/ Q('le) (Sl’)
H(OIO)I 1(411)1 J(OI3)I K(_llo) (NO)

Trobeu I'equacio de la recta que passa pel punt (2,3) i és:
a) paral-lela a I'eix X. b) paral-lela a I'eix Y.

c) paral-lela a la bisectriu del primer quadrant.

d) paral-lela a la bisectriu del segon quadrant.

e) perpendicular a la bisectriu del tercer quadrant.

D'un paral.lelogram ABCD es coneixen A(1,1), B(3,3) i el punt d'interseccié de
les diagonals, M(5,2). Calculeu els altres vertexs.(En un paral.lelogram les

diagonals es tallen en el seu punt mitja.) (C(9,3), D(7,1))

Donades les rectes 3x + by - 8 = 0 i ax -3y + 12 = 0, determineu a i b perquée es

tallin en el punt P(2,-3).

Donades les equacions de dos costats d'un rectangle, 2x-3y+5=0i3x+2y-7=0 |
un vertex, A(2,-3), trobeu les equacions dels altres dos costats del rectangle i

dels altres tres vertexs.

Trobeu l'equacié d'una recta que passa pel punt A(4,5) i forma amb els eixos

positius un triangle d'area 40 unitats quadrades. (y-5=-5/4(x-4))
Donat el rectangle de vertexs ABCD, completeu les seglients igualtats:
a) AB + BC = b) AC + CB = c) AD + DB =

d) AD +

AC e)CB + = AB f) BC + = BA

Considereu el vector (4,-7). Trobeu dos vectors que tinguin la mateixa direccid i

que siguin unitaris.



66.

67.

68.

69.

70.

71.

72.

73.

74.

75.

76.

Trobeu m, n i p perque els vectors u, v i w siguin unitaris:
u=(%,m),v=(-3,n),w=(-cos 45, p).

Calculeu el producte escalar i I'angle que formen els seglents vectors:

a) u(3,2),v(4,-1) (47'7) b) t(2,5),w(-1,3)

Trobeu I'angle que formen els vectors:

a) (-5,12) i (8,-6) b) (5,12) i (8,-6) c) (5,12) i (-8,6)
d) (5,12) i (-8,-6) e) (5,12)i (-8,6) f) (5,-12) i (-8,6)

Calculeu l'angle que formen els vectors (1,-4) i el que té d'origen (2,4) i extrem
(11_8)'

Calculeu la projeccié ortogonal del vector m(-3,5) sobre el vector n(-7, -1).

Un vector, de modul 10, es descompon en suma de dos vectors ortogonals de

moduls iguals. Trobeu el modul d'aquests vectors.

Repetiu el problema anterior, suposant que els dos vectors formen un angle de

o

45°.
Donats els vectors u=(2,4) i v=(3,1),

a) Trobeu el modul i la direccié dels vectorsu + v i u-v.
b) Calculeu el producte escalardeu +v i u - v.

c) Trobeu el producte escalardeu + v i v - u.

d) Calculeu el producte escalar de 2u + 3v i 2u - 3v.

Doneu un contraexemple per comprovar que de la igualtat uv = u-w no es

dedueix que v =w.
Sén perpendiculars els vectors u(3,-5) i v(4,1)? I els £(2,3) i w(6,-4)?
Trobeu a perque els vectors n(3,-5), o(a,2): a) siguin paral.lels (-6/5)

b) siguin perpendiculars  (10/3) c) formin un angle de 30 °©¢ (-0'036,-3'6)



77.

78.

79.

80.

81.

82.

83.

84.

85.

86.

87.

88.

89.

Trobeu el valor de m perqué els vectors u=(1/2,m) i v=(cos 45,1) siguin

ortogonals.

Digueu si les seglients rectes son perpendiculars:

a) r:5x-2y+4=0, s:2x+5y+3=0 b) t:y = 2x + 3, u:(x,y)=(1,1)+r(2,1)
Escriviu I'equacioé de la recta que

a)passa per A(0,-5) i és perpendicular a r:4x-5y+1=0

b)passa per B(1,2) i és perpendicular a s:2x+4 =y

Trobeu I'equacio de la recta que passa per P(5,2) i és

a) paral.lela b) perpendicular a la recta 2x+3y+1=0.

Calculeu a perque les rectes r:3ax-y+1=0 i s:2x-5y+2=0 siguin perpendiculars.

Trobeu a i b perque les rectes r:bx-4ay+2=0 i s:3x-y-1=0 siguin

perpendiculars i la primera passi per A(1,-2). (a=-3/10, b=2/5))

Trobeu l'equacié de les altures del triangle de vertexs A(3,-1),B(-5,2), C(1,4).

Calculeu el punt on es tallen: l'ortocentre. (de C a BA: 8x-3y+4=0)
Escriviu I'equacié de la mediatriu del segment AB:A(4,7), B(0,2). (8x+10y-61=0)
Trobeu I'equacio de la mediatriu del segment d'extrems A(1,-2) i B(3,0).

Trobeu l'equacido de la mediatriu del segment determinat pels punts A(1,3) i

B(5,-1). Calculeu també I'angle que forma amb I'eix OX.
Trobeu el punt simétric de P(0,4) respecte a la recta r:x-2y+3=0. (2,0)
Calculeu la recta simetrica de r:x+y-1=0 respecte a s:x-2y+3=0. (7x+y+1=0)

Representeu cadascun dels parells de rectes seglients. Trobeu el punt
d'interseccid de les rectes graficament i analitica. Indiqueu I'angle que formen les

rectes. Calculeu I'angle que forma cada recta amb I'eix X:



90.

91.

92.

93.

94.

95.

96.

8x-2y-20=01 x-y=30 [ 8x-2y-15=010
A/ ] B/ ] c/ ]
3x+2y-13=01 2x-2y-14=0H x+dy-12=0 1

Calculeu l'angle que formen les rectes

a) r:4x+3y-2=0is:2x+y+1=0 (10,3) b) t:3x+2y-1=0i u:5x-3y+4=0 (64,6)
Escriviu I'equacié de la recta

a) que passa per A(2,-1) i fa un angle de 30 ° amb la recta r:5x-2y+1=0

b)que passa per A(-7,2) i forma un angle de 45 °© amb la recta s:2x+3y+4=0
Calculeu el valor de a per que les seglients rectes formin I’'angle que s’indica:

a) r:2x-3ay+2 =0, s:5x+2y+1 =0, 70° (0'75, 19'9)

b) t:ax+4 = 2y, u:3x+5y =1, 30°

c) m:3x = 2ay+1, n:ax+2 =5y, 60°

Escriviu I'equacio de la recta que passa per P(-3,2) i fa una angle de 45 © amb la
recta r:2x-5y+1=0. (y = 2'3x+8'9, y=-0'4x+0'8)

Repetiu el problema anterior amb:

a) el punt Q(1,2), la recta s:x+4 = 3y, i I'angle 45° (m = 2, -0'5)
b) el punt R(2,-1), la recta t:5x-2y+1=0, i I'angle 30° (0'79,-6'94)
c) el punt S(-1,2), la recta u:5x+3y-2=0, i I'angle 70° (0'19,22)

Calculeu a perque les rectes r:5x-ay+1=0 i s:3x+4y+2=0

a)siguin paral.leles b) siguin perpendiculars c)formin un angle de 30°
Escriviu I'equacié de la recta que passa per P(5,-2) i

a) és paral.lela a r:2x+3y-1=0 (2x+3y-4=0)

b) és perpendicular a s:5x-6y+2=0 (6x+5y-20=0)

c) fa un angle de 50° amb larectat: y = 2x+3 (m=0'235,-2'286)



97.

98.

99.

100.

101.

102.

103.

104.

105.

106.

107.

108.

109.

110.

111.

Trobeu els angles del triangle de vertexs A(-2,2), B(5,3) i C(2,15).

Calculeu la longitud dels costats del triangle de vertexs A(3,4), B(-2,1), C(0,0).
Trobeu a perque la distancia entre P i Q sigui 3u: P(1,-2), Q(3,a). (-4'23,0'23)
Calculeu, per dos metodes, la distancia entre

-1 y+5
a) A(5,-1)i r:2x-7y+2=0 (2'6) b) B(0,3) i s:x7=y_—3

Trobeu la distancia de I'origen de coordenades a la recta que passa pels punts
A(-2,1) i B(3,-2).

Trobeu b perquée la distancia entre A(1,b) i r:3x+4y-2=0 sigui de 5 unitats.
(6,-13/2)

Trobeu la distancia entre els rectes:
a) r:2x-3y+1=0, s:4x-6y+5=0 (0'41) b) r:2x+1=3y, s:3x=2+4y (0)

Escriviu I'equacié de la recta paral.lela a r:5x+3y-2=0 i que esta a 5 unitats de
distancia del punt A(3,-2). (C=8, -50)

Trobeu l'equacié de la recta perpendicular a s:y=1-3x i que esta a 2 unitats del
punt B(1,-5).

Trobeu l'area del paral.lelogram format pels vertexs A(-3,-1), B(5,1), D(-2,-2).
(5=10)

Calculeu la superficie del triangle de vertexs M(3,2), N(-1,4), P(2,5).
Repetiu el problema anterior amb A(3,-2), B(1,0), C(4,1).

Trobeu la superficie del quadrat que té dos costats en les rectes r:2x+y+1=0,
S:6x+3y-7=0. (2'2)

Repetiu el problema anterior amb r:4x+3=y, s:8x+1=2y. (0'36)

Escriviu I'equacio del lloc geometric dels punts del pla que estan a una distancia
de 5 unitats del punt C(3,-4). Quina figura és? (x*+y*+8y-6x=0)



112.

113.

114,

115.

116.

117.

118.

119.

120.

121.

Trobeu I'equacié del lloc geomeétric del punts del pla que estan a doble distancia
de A(0,-3) que de B(1,0). (3x2+3y?-8x-6y-5=0)

Escriviu I'equacié del lloc geometric dels punts del pla que equidisten de les
rectes r:2x-y+1=0, s:x-2y+3=0. (x+y-2=0,3x-3y+4=0)

Trobeu l'equacié de les bisectrius de les rectes r:(x,y)=(2,-3)+a(-2,5) i

x=4-2t0

> y=3t-1%

Escriviu el lloc geomeétric dels punts del pla que equidisten de A(3,0) i de B(-4,2).

Quina figura és?

Calculeu l'equacio del lloc geometric dels punts del pla que equidisten de P(3,0) i
de r:2x-y+3=0. (X*+4y?-42x+6y+4xy+36=0)

Trobeu I'equacié del lloc geomeétric dels punts tals que la suma dels quadrats de

les seves distancies a A(3,0) i a B(1,-4) és 10u.

Donades les rectes ri2x -y + 4 = 0i s:3x + 2y - 9 = 0, trobeu el seu punt
d'interseccid i I'equacid de les rectes paral-lela i perpendicular a la recta t:2x - y

+ 3 = 0 i que passa pel punt d'interseccié trobat.

Donades les rectes r:3x + my -7 = 0,s:4x + y -14 = 0,t:7x + 2y -28 = 0,
determineu m perqueé les tres rectes coincideixin en un punt (serien del mateix

feix de rectes).

Donat el triangle de vertexs A(2,5), B(3,1) i C(2,-1). Calculeu:

a) Les coordenades del baricentre G del triangle ABC.

b) Les coordenades dels punts mitjans M, N, i P dels costats del triangle ABC.
c) El baricentre G' del triangle MNP.

d) Compara Gi G'.

Determineu el valor de a perque les rectes ax + (a-1)y - 2(a+2) = 0 i

3ax - (3a+1l)y - (5a+4) =0 siguin a) perpendiculars b) paral-leles.



122.

123.

124,

125.

126.

127.

128.

129.

130.

131.

132.

133.

134.

Donada la recta d'equacié ax + by = 1, calculeu a i b sabent que la recta és
perpendicualr a la recta d'equacié 2x + 4y = 11 i que passa pel punt P(1,3/2).
(a=4,b=-2)

Trobeu l'equacio de les rectes que passen pel punt (-3,0) i formen amb la recta

d'equacio 3x - 5y = - 9 un angle tal que la seva tangent és 1/3.
Calculeu el simétric de I'origen de coordenades respecte a la recta 4x + 3y = 50.

Els punts B(-1,3) i C(3,-3) sén els vertexs d'un triangle isosceles que té el tercer
verterx A en la recta x + 2y - 15 = 0. Trobeu el vertex A si els costats iguals sén
AB i AC.

Calculeu el baricentre (punt on es tallen les medianes), el circumcentre (punt on
es tallen les mediatrius), lI'incentre (punt on es tallen les bisectrius), i I'ortocentre

(punt on es tallen les altures) del triangle de vertexs A(0,1), B(2,3) i C(3,0).

Trobeu el punt de la recta r:2x - y + 5 = 0 que equidista dels punts A(3,5) i
B(2,1).

Repetiu el problema anterior amb r:3x-5y+25=0, A(3,4), B(7,8). (29/4,15/4)

Calculeu els punts de la recta s:2x-y-4=0 que equidisten dels eixos de
coordenades. ((4,4), (4/3,4/3))

Trobeu n perque les rectes r:2x+y+n=0 i s:2x+y=0 estiguin a una distancia de 3
unitats.  (£3sqrt5=%6'7)

A(0,2) i B(4,0) soén vertexs d’un triangle rectangle isdsceles d’hipotenusa AB.

Calculeu el tercer vertex. ((3,3),(1,-1))

La recta r:x+3y=0 és bisectriu d’'un angle de 60 ° i vertex A(-3,1). Esbrineu les

equacions dels costats de I'angle.

Trobeu els punts de la recta r:y=x+1 que estan a 4 unitats de distancia de
P(1,3). ((4'2,5'2) i (-1'3,-0'3))

Un punt P equidista de M(3,0) i de N(0,4), i la seva distancia a I'eix X és el triple
de la seva distancia a I'eix Y. Calculeu-lo. ((7/18,7/6),(-7/30,7/10))
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Per A(2,4) es traca una perpendicular (s) a r:2x+y-2=0. Trobeu un punt

d’aquesta perpendicular s que equidisti de A i de la recta. (4/5,17/5)

El costat desigual d’un triangle isdsceles fa 4u i esta sobre r:x-y=0. El vertex
oposat és A(0,4). Esbrineu els altres dos vertexs.
((2+sqgrt2,2+sqrt2),(2-sqrt2,2-sqrt2))

Donats A(1,0) i B(5,0) trobeu el lloc geomeétric dels punts del pla des dels quals

es veu el segment AB sota un angle recte. (x*+y?-6x+5=0)

Calculeu les coordenades dels punts de la recta r:x+y=2 tals que PA sigui
perpendicular a PB, sent A(0,-1) i B(1,2). ((2,0),(0,2))

Pel punt B(0,5) passa una recta BA que té de pendent 1/3, i pel punt C(3,2)

passa una recta CA perpendicular a BA. Trobeu I'area del triangle ABC. (3'58)
Coniques
Trobeu I'equacié de la circumferéncia de centre A=(1,2) i de radi 3. Fes el grafic.

Trobeu el centre i el radi de la circumferéncia x*> + y? + 4x + 2y + 1=0. Feu el
dibuix de la circumferéncia i indiqueu si el punt (0,0) és interior o exterior a la

circumferéncia.

Escriviu I'equacié de la circumferéncia centrada en l'origen de coordenades i de
radi 1.

Trobeu el centre i el radi de les seglients circunferéncies:
a)x*+y*-4x+6y-10=0 b) 4x* + 4y’ -x+ 6y -8=0
c) (x-1)?+y*=25 d) X>+y>-8y+9=0

Trobeu I'equacié de la circumferencia de centre (1,1) i que passa pel punt (5,-3).

Doéna un punt interior i un exterior a la circumferéncia.

Trobeu I'equacié de la circumferéncia concéntrica amb la d'equacid: x? + y? - 6x
+ 4y -9 = 0 i de radi 5.

Escriviu I'equacido de la circumferéncia concéntrica amb la d’equacio: x*+y?-

4x+6y-6=0 i que passa per P(5,-4).
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Un diametre de la circumferéncia c és el segment d'extrems A=(0,1) i B=(6,5).

Trobeu I'equacio de la circumferencia. (x*+y?-6x-6y+5=0)
Repetiu el problema anterior amb A(4,-1), B(3,0).

Una corda d'una circumferéncia té per extrems els punts A=(3,0) i B=(6,1).
Trobeu la seva equacié sabent que té el seu centre en la recta 2x + 3y = 0.
((x-6)2+(y+4)*=25)

Trobeu l'equaciéo de la circumferencia de centre A(2,-1) i que és tangent a
r: x-5y+2=0. (X-2)*+(y+1)?=1'762 : x*+y?-4x+2y+1'91=0)

Escriviu I'equacié de la circumferencia de centre C=(2,-4) i és tangent a la recta
X -2y = 0. ((x-2)%+(y+4)?=20)

Calculeu l'equacié de la circumferéncia que passa per M(3,0), N(0,2), P(1,1).
((x-4'5)2+(y-5'5)?=5'7% : x*+y?-9x-11y+18'01=0)

Trobeu l'equacié de la circumferéncia que passa pels punts M=(0,2), N=(6,0) i

P=(3,1). (Sense solucid)

Trobeu la circumferéncia circumscrita al triangle ABC, A=(0,0), B=(4,0) i
C=(3,1). ((x-2)*+(y+1)*=5)

Escriviu I'equacio de la circumferéncia inscrita en el triangle de véertexs A(-4,5),
B(517)/ C('4/7)'

Trobeu la circumferéncia inscrita en el triangle de costats:
r:2x+3y-8=0, s:3x-2y-25=0, t:2x-3y+4=0. ((x-31/5)*+(y-2)*=(52/25)?

Trobeu l'interseccié de la circumferéncia x> + y? - 4x - 6y + 9 = 0 amb la recta

x =1. Feu el grafic.

Trobeu l'interseccidé de la circumferéncia x> + y? - 4x + 6y + 3 = 0 amb la que té

per centre el punt (0,1) i passa pel punt (1,-6).

Trobeu la interseccié de la recta x + 2y - 7 = 0 amb la circumferéncia
3x? + 3y?-12x - 18 = 0. ((5,1)i(1,3))
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Estudieu la posicié relativa de les dues circumferéencies d'equacions:

x> +y>*=25 i x*+y*-6x-3=0.

Trobeu la potencia del punt (6,2) respecte de la circumferéncia que té el centre
en la intersecci6 de les rectes 2x - 3y - 11 = 0i 3x + 5y - 26 = 0 i és tangent a

I'eix d'abscisses.

Una circumferencia de centre C=(5,3) és tangent a la recta que passant pel punt

(0,2) forma un angle de 45° amb [|'eix OX. Es demana:
a)l'equacio de la tangent. b) el punt de tangéncia

Trobeu I'eix radical de les circumferencies de l'exercici 14 i el de les

circumferencies de I'exercici 5.

Calculeu els semieixos, els focus, els vertex i I'excentricitat de les el:lipses:

a) x?/10 + y¥/4 =1 b) x?/25 + y?/144 = 1 c) x> + 3y? = 1.
Trobeu I'equacio de I'el-lipse de semieixos a= 4 i b=3.

Calculeu l'equacié de l'el-lipse amb focus F(3,-1) i F'(0,2), i eix major 10.
(91x2+91y?-282x-118y+18xy-1809=0)

Escriviu I'equacio de I'el-lipse que té els focus en els punts (-2,0) i (2,0) i la seva

excentricitat és e=0,5.

Calculeu I'equacié d'una el:-lipse que té e semieix major 5 i la seva excentricitat
és 1/3.

Escriviu l'equacid de l'el.lipse de focus F(5,0) i de semieix major 6.
(x?/36+y?/11=1)

Trobeu I'equacio de I'el-lipse que passa pels punts A(1,5) i B(4,1).
((x*/16'6)+(y?/26'6)=1)

Trobeu I'equacié de l'el-lipse que passa pels punts (2,410/5) i que té una

distancia focal de 243 .
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Escriviu I'equacio del lloc geométric dels punts la suma de la distancia dels quals
als punts P(2,0) i Q(-2,0) és 10.

Sabent que l'area d'una el-lipse és nab, calculeu I'area compresa entre I'el-lipse i

la circumferéncia seglients: x> + y> = 9, x?/25 + y?/9 = 1.
Indiqueu els elements caracteristics de I'el-lipse: a) x* + 2y* = 2 b) x?+2y*=2

Trobeu l'equacié de la hiperbola que té un vertex en el punt (3,0) i passa pel
punt (-5,2). ((x*/9)-(y?/2'25)=1)

Escriviu I'equacié de la hipérbola que té un focus en el punt (-3,0) i passa pel
punt (5,4).

Calculeu I'equacii de la hipérbola de semidistancia focal 4 i que passa per P(5,3).
(x%/2'7%-y?/2'9°=1)

Trobeu I'equacio de la hipérbola d'excentricitat 3/2 i que té un focus en el punt
F(3,0).

Donada la hipérbola 2x? - y? = 2, trobeu:

a) L'equaciod de la circumferencia de diametre I'eix real de la hiperbola.

b) L'equacié de la circumferéncia que té perd diametre la distancia focal.
Trobeu les asimptotes de la hipérbola x?/16 - y?/5 = 1.

Escriviu I'equacié de la hiperbola equilatera sabent que passa pel punt (8,4).

Trobeu la posicid relativa de la recta y = 3x respecte la hipérbola d'equacié

x? - y?> = 1. Feu el grafic.
Calculeu m perqué la hipérbola 3x*-my? =9 sigui equilatera. (3)

Calculeu l'equacié de la parabola que té el focus en el punt (2,0) i directriu

X = -2.
Calculeu I'equacio de la parabola que té el focus en el punt (2,1) i directriu y=-2.

Escriviu l'equacié de la parabola que té el focus en el punt (2,1) i la recta

directriu és la 3x -2y = 5.
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Calculeu I'equacié de la parabola que té el vertex en el punt (2,1) i la recta

directriu és la y = 6. Indica on esta el focus.

Trobeu I'eix de simetria de la parabola que té com a recta directriu la recta r:x +
y +1 =0 per focus el punt F=(1,1).

Escriviu l'equacié de la parabola de directriu d:3x-5y+1=0 i focus F(3,1).
(25x%+9y?-210x-58y+30xy+339=0)

Repetiu el problema anterior amb d:2x+y-3=0i F(1,2).
(X*+4y?-4xy+2x-14y+16=0)

La maxima distancia de la Terra al Sol és de 94,56 milions de milles i la seva
distancia minima és de 91,45 milions de milles. Quina és l|'excentricitat de
I'Orbita? Quant triga en arribar la llum del Sol quan esta a la maxima distancia?
Es degut a I'excentricitat que surt abans el Sol a I'estiu que a I'hivern? (c=1'55,
e=0'017)

Ompliu el segient quadre:

Nom Equacioé reduida| Focus |Vertex Representacio
x?>+y? = 25
Hipérbola equilatera| Sol.:x*-y? = 16 (i5)6’0 (4,0)
x?/16-y?/9 = 1
x*/16+y? =1
El-lipse (1,0) | (-2,0)
Parabola (3,0)

Calculeu el pendent de la recta tangent a f(x) = x*> en x = 3. Calculeu la seva

equacio, i I'equacié de la normal. (t:y=6x-9, n:y=-1/6x+19/2))

Escriviu I'equacié de la recta tangent i de la recta normal a f(x) = x*> - 2x + 3 en
x = 1. (tty =x+ 1, niy=-x+3)

Calculeu I'equacié de la recta tangent i la de la recta normal a f(x)=x* en x = -2.
(y = 12x + 16)

Quin angle fa amb l'eix X la recta tangent a la corba f(x)=4x?-3x+1, en x=2?
(85,6°)
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Trobeu I'equacié de la recta tangent i de la recta normal a la funcio f(x)=x> en el
punt en que la tangent fa wun angle de 30° amb leix X
(t:y=0'58-0"'17, n:y=-1'72x+0'84)

Trobeu l'equacié de la recta tangent i la de la recta normala f(x) = 5x>-3x + 1
en el punt d'abscissa x=-1. Quin angle fa la tangent amb l'eix X? I la normal?
(t:y=12x+11, n:-1/12x-13/12, t:85,23°, n:175,23°)

Calculeu la derivada implicita de x* + y?> - 2x + 6y - 5 = 0 .Escriviu I'equacio de

la recta tangent en x=2 i ordenada positiva. (y=-0'75=-0'27(x-2))

2 2

Trobeu la derivada implicita de x7+y7=1. Calculeu I'equaci6 de la recta tangent i

la de la recta normal a la corba, en x=-1 i ordenada positiva. Feu la

representacié grafica. (t:y-1'2=0'4(x+1), n:m=-2'4)

Escriviu I'equacié de la recta tangent i la de la recta normal a
X*+y2-6x+4y-8=0, en x=2 i ordenada negativa. (t:y=-0'22x-6'01)
Calculeu I'equacio de la recta tangent a la corba
xX*+4y?-4xy+2x-14y+16=0, en x=1 i ordenada entera.

Trobeu l'equacié de la recta tangent i la de la normal a x*+y?=9, en x=1 i

ordenada negativa.

Escriviu les equacions de les rectes tangent i normal a x*+y?+3x-5y-8=0 en x=-1

i ordenada positiva. Feu la representacié grafica. (y=-0'12x+6'38, y=8'3x+14'8)

Trobeu I'equacid de les rectes tangent i normal a x?> - 6y? = 2 en x=2 i ordenada

negativa. Feu-ne la representacio grafica. (y=-0'6x+0'82, y =1'73x+3'1)

Calculeu I'equacio de la recta tangent i la de la recta normalaxy =5 enx = -2.

Representeu-ho graficament. (y=-5/4 x -5)

Trobeu I'equacié de la recta que passa per A(3,4) i és tangent a X2 +yr=1.

Representacié grafica. (y=2'1x - 2'3, y=0'8x + 3'6)

Escriviu l'equacié de la recta tangent a x*+y?’=9 i que passa per A(0,5).
(y=+1'3x+5)
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Escriviu I'equacido de la recta tangent a y = x> + 3 des del punt P(0,1).

Representacid grafica. (y=2'8x+1, y=-2'8x+1)
Trobeu I'equacioé de la recta tangent a la circumferéencia d'equacid
(x-2)2+ (y + 2)> =8 que passa pel punt (0,0).

Calculeu I'equacié de la recta paral.lela a 2x + 3y - 2 = 0 i que és tangent a
2x? + y> = 3 . Representacio grafica. (2x+3y+-5'74=0)

Feu |'exercici anterior canviant “paral.lela” per “perpendicular”. (3x-2y+5'04=0)

Trobeu l'equacié de la recta tangent a 2x*> + y?> = 3 i que és perpendicular a

2x + 3y - 2 = 0. Representacié grafica. (3x-2y+-4'5=0)
Escriviu I’equacio de la recta tangent a 2x2+y?=1 que és paral-lela a 5x+2y+2=0.

Calculeu l'equacio de la recta tangent a la funcidé f(x)=x?, en el punt en qué la

recta normal és paral-lela a la recta 5x+3y+1=0.

Escriviu I'equacio de la recta tangent a x> + 3y? = 1 i que forma un angle de 30°

amb I'eix X. Feu-ne la representacié grafica. (0'57x-y£0'79=0)

Calculeu l'equacié de la recta tangent a x*> + y?> = 9 i que és perpendicular a

5x + 3y - 2 = 0. Feu-ne la representacié grafica. (3x-5y+£17'49=0)

Trobeu l'equacié de la recta tangent a x> + y?> = 4 pel punt A(3,0).
(y=-2/sqrt5 x + 6/sqrt5, y= 2/sqrt5 x - 6/sqrt5)

Determineu k perque la recta r:y=2x+k sigui a) exterior b) tangent c) secant
a X>+y?+2x+4y+1=0. (a: k<-2v5 0 k>2V5, b: k=%2V5, c:-2V5<k<2V5)

Estudieu la posicid relativa de la corba x2-2y? =1 respecte a la circumferéncia de
centre C(0,0) i radi 2. Feu-ne la representacié grafica. ((£V3,1),(£V3,-1))

Estudieu la posicid relativa de la corba x2-2y? =1 respecte a la corba x*+2y? =7.
Representacio grafica. ((2,£V(3/2)), (-2,£V(3/2))

Inscriviu en la corba x?-(y?/3)=1 un rectangle de costats paral.lels als eixos i de

perimetre 20.Representacié grafica. ((2,£3),(-2,£3))
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Inscriviu un triangle equilater en la corba x*-7y? =4, el qual tingui un veértex en

un dels vertexs de la corba. Representacié grafica. ((2,0),(5,V3),(5,-V3))

Trobeu la longitud de la corda paral.lela a I'eix menor de la corba
x?/36 + y?/25 =1, corda que divideix el semieix major en dues parts iguals.

Representacio grafica. (5V3)

Inscriviu un triangle equilater amb vértex en P(4,0) en la corba x?/16 + y?/9 =1.
Feu-ne la representacio grafica. (-44/43, +-3sqrt(1-(11/43)?))

Trobeu els punts de la corba x? + y?> =16 que estan a major i a menor distancia,

respectivament, de P(1,1). Feu-ne la representacié grafica.

((-2v2,-2v2),(2V2,2V2))
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