unitat 'S Integrals

1. Esuna comprovacio aritmetica.
2. Igual que l'anterior.

3. a) Area superior = 0,385 u®. Area inferior = 0,285 u®. Diferéncia = 0,1 u®.
b) Fent la mitjana surt 0,335 u’

4. Area aproximada = 0,2525.

5. a) Sis subdivisions:
é(12+22+ 32+42+52)<A<é(12+ 22+ 324+ 4%+ 5%+ 6%
Set subdivisions:
%(12+22+32+42+52+62)<A<%(12+22+32+42+52+62+72)

Vuit subdivisions:

é(12+22+32+42+52+62+72)<A<é(12+22+32+42+52+62+72+82)

b) Sis subdivisions:

Area inferior = 0,254629629...

Area superior = 0,421296296... (1/6)
Set subdivisions:

Area inferior = 0,2653061224...

Area superior = 0,4081632653... (1/7)
Vuit subdivisions:

Area inferior = 0,2734375...

Area superior = 0,3984375... (1/8)
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6. Calcul aritmetic.
7. Demostraci6 analoga a la feta en el llibre.

8. a)

b) F(4) =8
¢) F5) =135  F6) =20
9. a)
i
3
2
1
-1 0 1 2

b) F(3) > F(2)
10. a) g'(x) = «*

1 3 1 1
b)f xgdx=[x—} -—u
3 3
0 0

4

11. a) g(x) :XT
b) %uQ
c) Si.

3 '
12. a) Si, perque (% + 5) = x%
3

b) Per exemple, x? -8o x? + 7.

¢) Infinites.
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13. a) f?) dx=3x+ C

8
b) fx7dx=%+c

c) fv;dx=ﬂ?)&+c

X 5x

e)j.") dx—ln5+C

f) de=ln‘x‘+c
X

g) fsinxdx=—cosx+C

h)fcosxdxz sin x + C

1
i)f s —dx=tan x + C
cos” x

) f(l+tan2x) dx=tan x + C

1
k)j, 5 dx=—cotan x + C
sin® x

d)

1) f(l + cotan® x) dx=—cotan x + C

1
m) | ———=dx=arcsin x + C
)f\/l—x2

-1

xs—ix2+2x+ C

J

dx=a
e
1+ &2
14,

dx = arc

a)

J(5x4—8x3+4x2—x+ 2) dx=x
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15.

16.

17.

18.

150

3,

o [y

- 4 1
il 5x + x=2 %—%+21H‘x‘+—§i +C

d) dx =

) +C

¢}

5 " In (2/5) " In (3/5)

f)

(3sin x+ b5 cos x+tan® x+ 1) dx=—3 cos x+ 5 sin x+ tan x+ C

fz £8° (2/5)  (3/5)"

g) J<x2+\/3;) :—%+6\/Z+C

2 L A3\
Si, perque (%) = (x*+x)? (2x+1).

3 2\ 6
a) J(5x3 — 92x%)5(15x% — 4x) dx = w e
b) J(xg—?)x)s(xQ— 1 dx:%+ C

1 -1
) J(x_3)2 dx=——5+C

3x?
a) fﬁ dx=2\/x3+7+C

3 9
b) [Vx2+ 2x (2x+2) dx:?’—W+ C

N [N SR I
a) | i, dx="Inix

x+ 1 1 9
b)Jx2+2xdx— 5 In [x* +2x|+ C




sin x
9) f dx=—-In ‘cos x‘+C
cos x

10. ( 5 ) dx=5" - 9x

In 3

20. S (x? — 1) dx = <

Wy eos x dx= e+ C

21. X~ COS X’ dxzésmx +C

sin (In x) dx=—cos (In x) + C

o)
)
o Je
o)
o e

c) fmdx=2sinw+c
Vax

22. a) f\/xQ—Qx (x=1) dx= @+ C

c) dex—sm (Inx)+C

X
sin\/ x
X

f)f 1L b1,
3x—1 3

g) fsin4xcosxdx=%sin5x+ C

h)

1,

Y dae
(2 + 5x) 9(2 + 3%)°

dx=-2c

e) ft&é—?x dx=- In|co

f“’”sm x dx =
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0 JxQ(l + tan® &%) dx:%tan P+ C

23. ) J (' - 3

ex‘— 3x

b) fe*‘“(xg—l) dx = +%

c 3x® + x de= 10 3x' + 2x°— 4 L9
3xt + 2x* — 4 4

3
24, a) Alnxde=X% ¥ ¢
3 9

b) Jlnxdx=xln x—x+C

. 3 2x 9 2x 2x 2x
C) xg er dx: X € _ sz e + 3x€ _ 36 + C
2 4 4 8

d) Jarcsinxdx:xarcsinx+\/1—x2 +C

3

A /2 3 i
25. a)f\/xf_l_l dxz( ¥+ 1) -Vx+1+C
b)fx%\/;dx=2ln\/;+l|+c
ezx 2 x X
=2\ -2\ r1+C
’f\/T =g V=2 Ve
d) N S VU S o
cos? x? 2

e) fo\/x—7 dx=% (x—7)7+2—58\/(x—7)5+9—38\/(x—7)3 +C

f) J\/Td—%\/ﬁ+%\/ﬁ+€

26. No. Només ¢s cert si la funcié és no negativa en aquest interval.
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27.

28.

29.

a) 0

b) No. Pot passar que I’area de la part positiva sigui igual a I’area de la part negativa i en sumar-se

s’anul-lin.

2n
a) J sinx dx =0
0

b) 4

a) Area = 5,75

d) Area =1n 2

2|

~ 1

A\

e) Area = 43,8666

b)Area = 36

153



f) Area = 0,693147...

30. a) —1i2. b) 10,5
) 6 d) 10,5 -6=45
31. a) A, = 2,666...
A, = 0,41666...

b) Area total = 3,08333...
32. Aquesta integral és igual a -A,.
33. 0,5
34. 75

35. a) 4,5
b) 36
c) 11,8333...
d) 8

36. a) 3,5
b) 9
¢) 5,333...

37. 145 m
38. 76,6°
39. 126

Per practicar més

1. a) Area inferior = 0,095703.
Area superior = 0,3457031 (amb quatre subdivisions).
b) Migana = 0,2207; Area real = 0,2.
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. 2
2. a) J‘(7x”—2x4+8x3—3x2+x—4) dx=%x6—%x5+2x4—x3+x?—4x+ C

b) j(%—\/;+3cos x—?e”) dx=31n |x| - 2\?{;% +3sin x—2¢" + C

4 2 __ —

c) 2x+5xkx 12dx:£—iln|x‘+i+i+c
3x° 3 3 3x ¥
d) ftanzxdxz—x+tanx+c
. 3 2
e) (251nx+, — )dxz—?cosx—3cotanx—2tanx+C
sin* x  cos® x

o[22 g @ @3

3 In (4/3) 1In (2/3)

) ( 5 2 )dx=53rctanx+2arccosx+c

i L+a® /71—y

h) f(l—cotan2x+ 5) dx=21n |x| + cotan x+ 6x+ C
x

3. a)j

X 1
b)f 13 BT Tonis O

dx_—ln\?)x 2+ C

3 3
)fm(sﬁ—ndx:Q (X‘s“l) +C

d) Jcotan x dx=In ‘sin x‘ +C

plan
e) _ tanx+ C
cos? x

ﬂj X dx=larctanx2+C

1+ x* 2
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g)J\/lx2 %dx=_2“31_x3+c
_x‘

sin x

h) JQsmeOS xdx=2" 1+ C

In 2

- e?cos L0
2

4. a) fx\/ xQ—ldx:@+l

X ln‘x2+l‘
b dx = 3
)fx2+l X 2 *

et 3e
Ydx = ——+ —
9 fxe X 9 9
5. a) 10,666...
b) 3,08333...
c) 4
d) 3,4641016
6. L’area de cada part és %
7. a) 2,75
b) 5,41666...
¢) 0,666...
d) 2,350402387
e) 6
f) 0,69314718...

8. a) 10,666...
b) 9
) 2,5
d)1+In3+1n5 = 3,708050201

9. a) 42,666...
b) 5,4
c)9
d) 2,666...
e) 1,237463
f) 20,25
g) 1,08616127
h) 1,41421...
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10. a) 26 m
b) 2,35
¢) 26,45 m

11. 78

Per saber-ne més

12. a) 0,375
b) Amb 4 subintervals surt 0,34375 i amb 5, surt 0,34.
c) El valor exacte és é

d) Perque la grafica és concava.

13. a) 6,700169592
b) 6,764298359
¢) 6,78689326

d) Perque és convexa.
14. 1,462740504
15. 13
16. 4,55 km
17. 324. Surt el mateix valor.

18. é Surt el valor exacte.
19. 4,356 km

20. a) 2T

b) 72w
21. 48,6

22. 16
23, 16 ©

3
24, T
2
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