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La derivada dLa derivada d’’una una funcifuncióó..
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Derivada dDerivada d’’una una funcifuncióó en un en un puntpunt

ConsidereuConsidereu la la grgrààficafica dd’’una una funcifuncióó qualsevolqualsevol. . VolemVolem calcular el calcular el 
pendentpendent de la recta de la recta tangenttangent a la a la grgrààficafica que que passapassa pelpel puntpunt A[A[aa,,f(a)f(a)]]. . 

SabemSabem que la recta en que la recta en qqüüestiestióó tindrtindràà una una equaciequacióó de la formade la forma nx·my +=

onon m = tg m = tg αα..

PeròPerò comcom trobemtrobem ll’’equaciequacióó dd’’una recta si una recta si nomnomééss coneixemconeixem un un puntpunt de de 
la recta?la recta?
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TaxaTaxa de de variacivariacióó mitjanamitjana entre dos entre dos puntspunts

AmpliemAmpliem la la grgrààficafica de la de la funcifuncióó anterior al anterior al voltantvoltant del del puntpunt A[a,f(a)]A[a,f(a)]. . 
CalculemCalculem la la taxataxa de de variacivariacióó mitjanamitjana entre x= a i x = a+h.entre x= a i x = a+h.

DefinimDefinim la la taxataxa de de variacivariacióó mitjanamitjana comcom
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FixeuFixeu--vos que vos que comcom mmééss petitpetit siguisigui el valor el valor dd’’hh , , mmééss semblantsemblant serseràà la la 
TVM(A,B) al TVM(A,B) al pendentpendent de la recta de la recta tangenttangent a la a la funcifuncióó en el en el puntpunt A.A.
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DefiniciDefinicióó de derivada dde derivada d’’una una funcifuncióó en un en un puntpunt

La derivada dLa derivada d’’una una funcifuncióó f(x) en un f(x) en un puntpunt x=a x=a ééss el el llíímitmit quanquan h h tendeixtendeix
a a zerozero de la TVM:de la TVM:

axax
0x dx

)x(df

x

)x(f
lim)a('f

==
→∆

=
∆
∆

=

h

)a(f)ha(f
lim

h

)a(f)ha(f
lim

h

)a(f)ha(f
lim)a('f

dx

)x(df
0h0h0h

ax

−+
=

−+
=

−+
==

→→→=
−+

ÉÉss a a dirdir: : 

I I evidentmentevidentment f f ’’(a)(a) coincideixcoincideix ambamb el valor del el valor del pendentpendent de la recta de la recta 
tangenttangent en el en el puntpunt A[a,f(a)]A[a,f(a)]..

)a('ftgm =α=

)a(f)ax)(a('fy +−=

Ara Ara jaja podempodem escriureescriure ll’’equaciequacióó de la recta de la recta tangenttangent..
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EXEMPLEEXEMPLE

CalculeuCalculeu ll’’equaciequacióó de la recta de la recta tangenttangent a la a la funcifuncióó en el en el puntpunt
A[2,f(2)]A[2,f(2)]..
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TaulesTaules de de derivaciderivacióó de de funcionsfuncions simplessimples

Cada Cada copcop que que haguemhaguem de calcular la derivada dde calcular la derivada d’’una una funcifuncióó, , haurhaurííemem de de 
calcular el calcular el llíímitmit anterior. Ara, anterior. Ara, perper estalviarestalviar tempstemps, , ééss millormillor aprendreaprendre la la 
taula adjunta taula adjunta perper aixaixíí poder poder resoldreresoldre mmééss rrààpidamentpidament qualsevolqualsevol
problema de problema de derivadesderivades..
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AquestesAquestes derivadesderivades ssóónn vvààlideslides en en tottot el el dominidomini de les de les funcionsfuncions indicadesindicades..
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ExerciciExercici perper notanota

TrobeuTrobeu la derivada de la la derivada de la funcifuncióó f(x)=tg x a partir de la f(x)=tg x a partir de la definicidefinicióó de de 
derivada.derivada.

ÉÉss a a dirdir:: ...
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Regles de Regles de derivaciderivacióó

ComCom es calcula la derivada de                                      es calcula la derivada de                                      ? ? xln
e·x1
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PerPer calcular la derivada dcalcular la derivada d’’f(x) f(x) usaremusarem les regles de les regles de derivaciderivacióó..
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Derivada de la suma de Derivada de la suma de duesdues funcionsfuncions

)x('f)x('f)x('f)x(f)x(f)x(f 2121 +=⇒+=

DemostraciDemostracióó::

[ ] [ ]

[ ] [ ]

)x('f)x('f
h

)x(f)hx(f
lim

h

)x(f)hx(f
lim

h

)x(f)hx(f)x(f)hx(f
lim

h

)x(f)x(f)hx(f)hx(f
lim

h

)x(f)hx(f
lim)x('f)x(f)x(f)x(f

21
22

0h

11

0h

2211

0h

2121

0h

0h
21

+=
−+

+
−+

=
−++−+

=
+−+++

=
−+

=⇒+=

→→

→

→

→

Regla 1Regla 1

ExempleExemple 1x2)x('fxx)x(f 2 +=⇒+=
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)x('f·k)x('f)x(f·k)x(f 11 =⇒=
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Regla 2Regla 2

ExempleExemple [ ] [ ] x6x2·3)x('fx·3)x(fx·3)x(f 22 ==⇒=⇒=

Derivada dDerivada d’’una una funcifuncióó perper una una cosntantcosntant
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)x('f)·x(f)x(f)·x('f)x('f)x(f)·x(f)x(f 212121 +=⇒=
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Regla 3Regla 3

ExempleExemple
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Derivada del Derivada del producteproducte de de duesdues funcionsfuncions
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Derivada de la inversa dDerivada de la inversa d’’una una funcifuncióó
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Regla 5Regla 5

Derivada de la Derivada de la divisidivisióó de de funcionsfuncions
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)x('g))·x(g('k)x('f))x(g(k)x(f =⇒=

DemostraciDemostracióó::

Regla 6Regla 6

Derivada de la Derivada de la funcifuncióó compostacomposta. (La regla de la cadena). (La regla de la cadena)
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Regla 7Regla 7

Derivada de la Derivada de la funcifuncióó inversa o recinversa o recííprocaproca
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ExempleExemple

Demostrarem que la derivada de                          és x arcsin  f(x) =  
x-1

1
(x)'f

2
=

[ ]

ysinx
xarcsiny

xcos)x('fxsin)x(f
x1

1

ysin1

1

)ycos(

1

)xcos(arcsin

1

))x(f('f

1
)x('fxarcsin)x(f

221
11

=
=

=⇒=
−

=
−

====⇒= −
−−

Per Roger Mauricio Grañó 16

ExerciciExercici perper notanota

TrobeuTrobeu la derivada de la la derivada de la funcifuncióó f(x)=arctg x a partir de la regla 7.f(x)=arctg x a partir de la regla 7.


