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1. Considereu els punts A(1,1), B(2,3) i C'(4,3). Trobeu:

L’equacié explicita de la recta que passa per C'i és paral-lela a la recta que conté A i B.
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La distancia de C' a la recta r que conté A i B.
L’angle CAB.

L’equacio i la descripcié del lloc geometric dels punts P tals que

)
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d(P,A) =d(P,s), en que s éslarecta que passa per B i C.

e) El centre i el radi de la circumferéncia que passa per A, B i C.

—
a) Enser AB =(2—-1,3—1) = (1,2), 'equaci6é punt-pendent és:
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y—3= T (x —4), d’on obetenim l'explicita .
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d) L’equacié de la recta s que conté B i C' és y = 3. Llavors, els punts P(x,y) que pertanyen
al lloc han de satisfer

b) La recta r té I'equacié continua d’on s’obté la implicita 2x —y — 1 = 0.

Llavors, d(C,r) =
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c) CAB = arccos = arccos
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Descripcio del lloc:

parabola de focus A(1,1), directriu s : y = 3 i vertex V/(1,2)|.

e) Buscarem les mediatrius de AB i BC'. La seva interseccio sera el centre

i la distancia d’aquest a qualsevol dels tres punts sera el radi. B C
Mediatriu de AB: Punt mitja de AB = (12, 13) = (3/2,2).

—

AB =(2-1,3—1)=(1,2). Per tant, I’equacio és A
(L,2)-(—=3/2,y—2) = 0= 2-3/24+2y—4=0<=204+4y—11=0. | -~
Mediatriu de BC: Punt mitja de BC' = (24, 313) = (3,3).

BC = (4—2,3—3) = (2,0). Per tant, 'equacio és
(2,0) - (x—3,y—3)=0<=2(x—3)=0<= 2z =3.

—2-3+11 5
Centre (interseccié de les dues mediatrius): © =3 = y = —eot 1

4
Radi: d((3,5/4),(1,1)) = /B = 1)2+ (5/4 — 1)2 = \/4 + (1/16) =| V65/4|.




2. Considereu la funcié f(z) i les seves derivades:

222 — 8 122 +16

, 212
rae f(@—m; —

f(l’) = fll(.’ﬂ) - (33 4 3)4

Estudieu el signe de f’(z) i la monotonia i els extrems de f(x).

)

b) Estudieu el signe de f”(x) i la concavitat i els punts d’inflexié de f(x).
) Trobeu les asimptotes horitzontal i verticals de f(z) mitjangant el calcul de limits.
)

Representeu f(z) graficament a partir de la informacié recollida en els apartats anteriors
i els talls amb els eixos.

a) ib) En els esquemes adjunts s’estudia graficament el signe de cadascun dels factors implicats
en les derivades i el resultat final després d’operar-los.
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— f monotona creixent en (—oo, —3) U (—4/3, +00).

— f monotona decreixent en (—3,—4/3).

— En ser f/(—4/3) = 0 i canviar la monotonia, f té un minim local en x = —4/3 i el seu
valor és f(—4/3) = —1.6.

— f concava amunt en (—oo, —3) U (—3,—1/2).

— f concava avall en (—1/2, +00).

— En ser f”(—1/2) = 0 i canviar la concavitat, f té un punt d’inflexié en z = —1/2 i el
seu valor és f(—1/2) = —1.2.
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Asimptota vert.: xlgrgg)f(x) = [EEEE)D =0F = +o00 = .

d) En calcular f(0) i f(z) = 0, resulten els talls (0, —8/9), (—2,0) i (2,0).
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3. Considereu les funcions f(x) = i g(zr) = arctanz. Trobeu,

r—1
a) La funci6 derivada f’(x) mitjancant la definici en llenguatge de limits.
b) La funcié derivada f’(z) mitjangant els teoremes de calcul de derivades.
¢) El tipus de discontinuitat que f(x) presenta en x = 1, raonadament.
d) L’equacié de la recta tangent al grafic de f(z) en el punt d’abscissa z = 3 i representeu

graficament la funcié f(z) i aquesta recta tangent.
e) La funcié derivada de (g o f)(x).

f) La funci6 derivada ¢'(x) a partir de la derivada de la funcié h(z) = tanz.
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d) f(3) = 1/2, f'(3) = —1/4 = recta tangent: y—1/2 = —1/4(z—3) <= [z +4y —5=0].

Sabem que el grafic de f és una hiperbola equilatera d’asimptotes xt =11y = 0.

r+4y-5=0
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