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1. Trobeu el domini de les funcions

2) f(z) = m—iQ Vi b g@)=V3TTa =62

a) Dom(f) = {r € Rtalsque z — 2 # 0iz > 0}. Es a dir, que hem d’imposar que = # 2 i
x > 0, la qual cosa implica que

Dom(f) =1[0,+00) — {2} .

b) Dom(g) = {x € R tals que 3 + Tz — 62? > 0}. Per estudiar aquesta condicié presentarem
I'esquema grafic de y = 3 + 7z — 622 i n’observarem els punts d’ordenada positiva.
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Conclusié: | Dom(g) = [— 35

2. Trobeu el recorregut de les funcions

a) f(r) =22° — 5z — 3 b) g(x) = ’

3 —

Trobarem els recorreguts a partir de I'observacio del grafic de f i g.

a) De fet n’hi ha prou en coneixer el punt minim de la parabola,
—el vertex—, i fer-ne un esquema sense afinar en la cerca dels talls
amb els eixos.
) 5 25 5 49 5/4
49
Conclusié: |1 =|-—,+ :
nclusi m(f) [ 3 oo) 4978

b) En ser el grafic una hiperbola equilatera n’hi ha prou en trobar y
I’asimptota horitzontal. Llavors el seu recorregut sera el conjunt
dels reals excepte el punt que determina aquesta asimptota.
1 1 s =
. X .
-1 1| I

—> y = —1 és asimptota horitzontal.

Conclusi6: |Im(g) =R —{—1}]|.




Alternativa. Resolucié algebrica: Cal trobar els nombres y que tenen antiimatge.

a) Ha d’existir z tal que 22 — 5x — 3 = .

5+ /49 4+ 8y

20 —br — 3=y =1 =

5425+ 24+ 8y
: _

4
e — , ) 49
De T'ultima igualtat es conclou que x existeix sempre que 49 + 8y > 0, és a dir |y > — 5
. x
b) Ha d’existir x tal que 3 =y.
T 3y

=y=—=zr=3y—ry—zx(l+y)=3y—=—=x = .
Yy Yy —xy (1+y) =3y Thy

3—x

De I'iltima igualtat es conclou que z existeix sempre que .

3. Donades les funcions f(z) = 100z —2? i g(z) = 252+ 350 definides en el domini [0, 82],
representeu-les graficament i trobeu el valor de la separacié vertical maxima dels seus grafics.

Del calcul dels punts de tall de la funcié quadratica
f(z) amb els eixos, de la localitzacié del seu vertex
i del calcul de dos punts de la funcié afi g(z) s’ob-
tenen els valors numerics i el grafic adjunt. En
aquest grafic s’ha remarcat el significat de “sepa-
racié vertical” amb la notacié s(x). Aixi veiem que
la separaci6 vertical s(x) dels dos grafics ve donada
per la diferencia de les ordenades de les funcions,
en valor absolut. Es a dir,

s(z) =|g(x) — f(x)| = ‘xQ — 75z + 350

Estudiarem el grafic de y = 22 —75x+350 i li farem
el valor absolut. Es immediat comprovar que els
seus punts de tall amb els eixos de coordenades
sén (5,0), (70,0) i (0,350). D’altra banda el seu
vertex es troba en el punt (37.5,1056.25). Llavors
en fer el valor absolut resulta el grafic adjunt i els
candidats a maxim sén els valors s(z) en els punts
r=0,r=8212xz=375.
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s(0) = 350, s(37.5) = 1056.25 i 5(82) = 924.

Conseglientment,

la separacié maxima val 1056.25 i s’assoleix en x = 37.5].
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4. Siguin les funcions f(x) =

a) Trobeu l'expressié analitica de (f o g) () i les seves asimptotes mitjancant el calcul dels

limits corresponents.

b)

en uns mateixos eixos de coordenades.

Trobeu I'expressio analitica de les dues funcions inverses de g(x) i dibuixeu les tres funcions

1 1

) (Fo9) () = Flolw) = fla® +1) = = =

1 1
Asimptota horitzontal: lim — =—=0=|y=0]|.
simptota horitzontal: lLm — oo

. : .1 1
Asimptota vertical: lim — = o= +oo = .

x—0 $2
b)y=a24+1= 2= (y ')’ +1=y ' =4z — 1. Per tant les inverses son,

~En el domini [0, +00), |g ' (z) = Vo — 1|,

~En el domini (—00,0], ¢ ' (z) = —Vz —1|.

9(z)

) xt 2% + 4z
lim —
3+ 1 x4+ 2

213 — 3a% + 7 3 4 222 2
5. Calculeu raonadament a) lim i e b) lim vAer ATy c)
e——o0 bxd + x4+ 7 e——2 134 622 + 122+ 8

2% =32+ 7 (-0 2245 2040 [2
a) lim = = lim — = ==
z——oco bxd+x+7 —0 xﬂfoo5+m_2+x_3 54040 5

2420 + x4+ 2 (0) i (x+2)(2? + 1)
— ) = lim
0 T——2 (

b) li —
N Sy P e z 1 2) (22 + 4z + 4)
B (:1:2+1)_ 5

= Jm, e = o~
2?4+ 22t — 2% — 4t — 2?2 — A

) xt x? + dx ( ) i
¢) lim — = (00— o0) = lim
z—too \ 3 + 1 x+ 2 z—+00 A+ 223+ + 2

= lim

z—too g4 + 223 +x + 2 14»+oo]_—|—%—|—x—13+a%4 1404+04+0

+00

—20* — 22 — 4z (—oo)_l -2-%5-% —2-0-0 =




